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CLASA AV-A
SOLUTII SI BAREM
1. Se considerd numerele a = {[3%° : (3%)°- 2]"+1}: (72°: 75" +12016™) g p = 124
23", (4321)4 . Calculafi a'b +a® +b? - b : a.

G.M.
a=[(3%: 3 —2)" +1]: (7% : 7" + 1) 2p
a=(7"+1):(7"+1)=1 1p
b= 1+ 2% (4%)* =1 + 2% 2" 1p
b=1+2°=513 1p
ab=b:a=b, a®=1, b*=b 1p
ab+a’+b*—b:a=b+1+b— b=b+1=514. 1p
2. In sase cosuri sunt respectiv 5,6,12,14,23 si 29 fructe , in unele fiind numai mere ,iar

in altele numai pere.Renuntand la un cos rdman de doud ori mai multe mere decit
pere. La ce cos trebuie renuntat ?

Nr. total de fructe este 89. 1p

La cosurile cu 6 sau 12 fructe nu se poate renunta cdci s-ar obtine un| 1p
numar de fructe ce nu se imparte exact la 3.

Dacd s-ar scoate unul din cosurile cu 5,14 ,23 de fructe, ar ramane| 1p
84,75sau 66 de fructe.

Treimile lor 28, 25 si, respectiv22, nu se pot obtine din nicio combinatie a | 2p
cosurilor ramase.

Trebuie renuntat la cosul cu 29 de fructe. 1p
Atunci avem 20 de pere(6+ 14) si 40 de mere (5 +12 +23). 1p
3. Ciate numere naturale de trei cifre impartite la 10 dau restul 3 si impdrtite la 11 dau
restul 5?

Din teorema impartirii cu rest deducem n=10a+3, n=11b+5, unde a si b| 1p
sunt numere naturale nenule,iar n este de trei cifre.




Se inmulteste prima relatie cu 11, iar a doua cu 10 si se obtin relatiile | 1p
11n=110a+33 si 10n=110b+50 si din 11n>10n deducem a>b.
Scazand relatiile obtinem n= 110(a-b)-17 . 1p
=n+17=110(a-b),deci un multiplu a lui 110. 1p
= n+17€{220,330,..,990} 1p
=n €{203,313,...,.973} 1p
Avem opt solutii ale problemei. 1p

Se scriu in ordine crescdtoare toate numerele naturale de patru cifre care au produsul

cifrelor egal cu zero. Ardtati cd pozitia pe care se afld numdrul 2017 in acest sir este

un pdtrat perfect.

Deoarece produsul cifrelor este zero = numerele au cel putin o cifra zero| 1p
Intre 1000 si 1999 sunt 1000 de numere. 1p
Dintre acestea 9-:9-9 =729 nu contin cifra zero. 1p
Restul de 271 au cel putin un zero. 1p
De la 2000 la 2017 toate numerele confin cel putin un zero (adica 18| 1p
numere).

Numarul 2017 se afla pe pozitia 271 + 18 =289 1p
289 = 17° = pitrat perfect. 1p




