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Problema 1.   

Din 132321 zzzzzz   prin împărțirea cu 032  zz  se obține :  
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Notăm 
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 și din condițiile de mai sus se obține sistemul 

 









1

11
22

22

ba

ba
............2p 

Se obține  
2

1
a  , 

2

3i
b


    deci  

2

31

32

1 i

zz

z 



..........................................................3p 

Problema 2.  

a)  f  este bijectivă      ZzZy  ! astfel încât yzf )( .................................................1p 

Se deduce că     Zi
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Se deduce din 
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b) Se determină zzzf 2425)(2  , zzzf 171172)(3  ............................................................1p 

Demonstrează că zzzf
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Problema 3.  

Se consideră în planul complex punctele OyiA )3( , OxB )4( , )(zM .....................................2p 

Din relația 543  ziz  obținem că AM+MB=AB adică M   AB ....................................2p 
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Cerința problemei de a determina valoarea minimă a modulului numărului complex z este 

echivalentă cu condiția de a determina distanța minimă de la punctul M   AB la punctul O .....1p 

Distanța minimă OM se obține atunci când OM este înălțime în triunghiul OAB, deci valoarea 

minimă pentru z este 
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Problema 4.  

Se schimbă baza logaritmilor din inegalitatea cerută (de exemplu se alege baza e).....................1p 

Se notează czbyax  ln,ln,ln , unde 1,, cba  și inegalitatea devine 
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Se demonstrează pe baza inegalității Cauchy-Buniakowski-Schwarz că  
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și că 
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