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CLASA AVI-A
SOLUTII SI BAREM
1. a) Cite fractii ireductibile se regasesc in sirul urmadator: , 3 , 4 , > R 2015 ?
; > 2015’ 2014’ 2013’ 2012 2

b) Fie a si b numere naturale nenule astfel incit
a 1 1 1 1 1

b= 12732 257561 " "2003 2002

Aratati ca 1669 divide a.
G. M.

a) Fie d un divizor comun al numaratorului si numitorului uneia din| 1p
fractiile din sir = d < 2015 si d divide suma lor
2+2015=3+2014=...=2015 + 2 = 2017 1p
Observa ca 2017 este numar prim = d =1 1p
Toate cele 2014 fractii din sir sunt ireductibile 1p

a2t 1,2t 1,1t 1., .., t __t 1
b)b_l IS R TT T RRETTY P
a 1 1+1 1 1669 1p
b 1 2 3 2004 2004
Observa ca 1669 este numar prim = 1669/a 1p

2. | Trei numere prime se numesc ,,speciale” daca produsul lor este de 5 ori mai mare decit

suma lor. Cite triplete de numere prime pot fi ,,speciale”?

Fie a, b, ¢ — numere prime astfel incat a-b-c=5-(a+b +c¢) 1p
5 divide a‘b-c = unul din numere este 5
Fiec=5=ab=a+b+5=a-(b-1)=b+5 1p
a=2>-14+ L €N 1p
b-1 b—-1

b — 1 este un divizor al lui6 = b € {2,3,4,7} 1p
b =4 nu este prim 1p
pentrub=3,a=4nueprim




Pentrub=2,a=7
Pentrub=7,a=2

Ip

{a, b, c}={2,5,7}; 6 solutii

1p

Observayie: Pentru aflarea solutiei fara demonstragie se acorda 1 punct

Se considerd numerele naturale a =6n + 5, b =4n + 3 si c = 2n + 2. Aratati ca

[a, b] + [a, c] este patrat perfect, unde prin [x, y] se intelege cel mai mic multiplu comun al

numerelor x si y.

Fie d un divizor comun al luiasi b 1p
d|6bn+5sid|4n+3
d|2(6n+5)sid|3(@4n+3),adicad|12n+10,d|12n+9
d|12n+10-12n-9=d|1=d=1 1p
Fie d' un divizor comun al lui a si ¢ 1p
d|2n+2sid|6n+5=4d|3- (2n+2)

d|6n+6-6n-5=d|1l=d=1 1p
[a,b]=a-bsi[a,c]=a-c 1p
a=b+c 1p
[a,b]+[a,c]=a-b+a-c=a-(b+c)=a-a=2a° 1p

Se considerda unghiurile drepte 4 AOB si 4 COD, astfel incit C € Int (4 AOB), B €

Int (8 COD) si [OE este semidreapta opusa lui [OA.

a) Demonstrati ca unghiul format de bisectoarele unghiurilor 4 AOC si 4 BOD este

un unghi drept.
b) Dacia 7 -m (3 AOC) =5 - m (4 DOE) aflati mdsura 5 COB.

a) 4A0C = A4BOD (complemente ale 2B0C) 1p
Fie [OM — bisectoarea £A0C si [ON — bisectoarea £B0OD 1p
ZA0M = AMOC = 4BON = ANOD

m (AZMON) =m (4MOC) + m (ACOB) + m (ABON) =m (#A0B)=90° | 1p
b) m (8#40C) + m (ADOE) = 90° 1p
5m (4A0C) + 5m (4DOE) = 450° 1p
5m (4A0C) + 7 m (4A0C) = 450°

m (£A0C) = 450°:12 = 37°30' 1p
m (£BOC)=90° - m (#A0C) = 52°30' 1p




