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CLASA a Vlll-a

Bareme
Subiectul 1.
Dina + b = n obtinem ca a = n — b si atunci avem: 4p
a’? 4+ 4nb = (n — b)? 4+ 4nb = n? — 2nb + 4nb + b®> = n® + 2nb + b? = (n + b)?
Prin urmare, VaZ + 4nb = \/(n + b)2 = |n+b|=n+b
Analog, Vb2 + 4na = n + a, de unde 3p
Ja? +4nb+b2 +4na=n+b+n+a=3n
Subiectul 2.
(a+2b + 3c)? =9 = 3(2ab + 6bc + 3ac) = 5p
= a® + 4b? + 9¢? + 4ab + 12bc + 6ac = 6ab + 18bc + 9ac &
& a® +4b*> +9c?> —2ab—6bc—3ac=0|-2 &
& 2a? 4+ 8b% + 18c% — 4ab — 12bc — 6ac = 0 ©
& (a? — 4ab + 4b?) + (4b%? — 12bc +9¢?) + (a®> — 6ac +9c?) =0 &
e (a—2b)?+@b-30)*+(@-30) =0
Sa—2b=2b—3c=a—-3c=0¢&
& a=2b=3c
Folosind relatiaa + 2b + 3¢ = 3 obtinema = 2b = 3c =1,deunde a=1, b = % sic = % 1p
S+o+=1+2+3=6€EN. 1p
Solutia 2
(a+2b+3c)?2 =9 = a® + 4b? + 9c? + 4ab + 12bc + 6ac = 9 5p
Dar 4ab + 12bc + 6ac = 6 = a® + 4b* +9c?> =3
a’ +4b>+9c>—2(a+2b+3c)=3-6
& (a®-2a+1)+@b>—4b+1D)+(9c?—6c+1) =0
S@@-1D2+2b-1)2+Bc—-1)?=0¢e
a—-1=2bh-1=3c-1=0&
1 . 1 1p
deundea=1,b=7§|c=§
liitl-142+43=6€eN 1p
a b c
Subiectul 3.
MA 1 (ABCD)
AD 1 DC = cf.Teoremei celor 3 perpendiculare => MD 1 DC 2p
A€&CD
n triunghiul dreptunghic MDC,
DP este indltime = DP = 222¢  y¢ = M‘;'}fm 2p
Analog obtinem in triunghiul dreptunghic in B, MBC: MC = MZ';D 2p

Din relatiile (1) si (2) =BQ-MD-AB=AD-DP-MB

1p




Subiectul 4.

Notam:

OM=x, ON=y si OP=z. Tinand cont de faptul ca triunghiul ABC este echilateral obtinem ca:

av3
X+y+Z=T

2p

Tn triunghiul dreptunghic VOM, OE este inaltimea din varful O. Prin urmare:
OF = OMVOo _ _xh (1)

T VM VhZ4x?
Tinand cont de faptul ci:h? + x? > 2xh = Vh? + x2 >/2xh =

1 1 xh xh xh

< = < -
VhZ +x2 ~ \2xh  VRZ +x2 2xh 2
cf.(1) > OE < \/%(2)

2p

Analog, obtinem OF < \/@(3) si0G < \/%(4)
Adunand relatiile (2), (3) si (4), obtinem:

(5)0E+0F+OG§\/§(\/§+\/§+\/§)

1p

Folosind inegalitatea:
a=+x
(@+ B +7)? <3(a?+p? +y?) pentrui B = [y
Yy =z
obtinem (6) (\/E + ﬁ + \/5)2 <3(x+y+2),

Din (6) folosind faptul ca x+y+z=az—ﬁ obtinem:

VE+y vz < [22)

1p

Din relatiile (5) si (7) avem:

ENE 3vV3ah +3V3ah
05+0F+00§£-]‘/_a=J‘/_“= V3a

2 4 2

1p




