
  
 

OLIMPIADA   NAȚIONALĂ   DE MATEMATICĂ 

                                      Etapa locală - 26. 02. 2017 

                                                        Clasa a- XII- a  

Subiectul 1 

Fie 𝐺 = {𝐴1𝐴2. . 𝐴𝑛} ⊂ 𝑀𝑝(𝐶) 𝑎𝑠𝑓𝑒𝑙 î𝑛𝑐â𝑡  (G,∙) este grup față de operația de înmulțire a 

matricilor. 

Arătați că (∑ 𝐴𝐾
𝑛
𝑘=1 )2 = 𝑛 ∑ 𝐴𝑘

𝑛
𝑘=1  

 

Subiectul II. 

Calculați ∫
𝑥2+2𝑥+7

(𝑥+1)4 sin 𝑥 𝑑𝑥; 𝑥 > 0 

 

Subiectul III. 

Fie 𝑓: [𝑎, 𝑏] → ℝ+  𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢ă ș𝑖 𝑠𝑡𝑟𝑖𝑐𝑡 𝑐𝑟𝑒𝑠𝑐ă𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒 (𝑝𝑒 [𝑎, 𝑏] ) 

1. Arătați că dacă  f(b)<1 ⇒ lim
𝑛⟶∞

∫ 𝑓𝑛𝑏

𝑎
(𝑥)𝑑𝑥 = 0 

2. Dacă f(b)=1 atunci lim
𝑛⟶∞

∫ 𝑓𝑛𝑏

𝑎
(𝑥)𝑑𝑥 = 0 

 

Subiectul IV. 

Fie (A,+,∙) inel finit cu 3n elemente cu n ≥ 3, impar. 

Notăm: 𝐵 = {𝑎 ∈ 𝐴; (∃)𝑘 ∈ ℕ∗𝑎. î.  𝑎𝑘 = 0}.  𝐴𝑟ă𝑡𝑎ț𝑖 𝑐ă 𝑜𝑟𝑑𝐵 ≤ 𝑛 

 

 

     1.Timpul efectiv de lucru este de 3 ore; 

     2.Toate problemele sunt obligatorii; 

     3.Fiecare problemă se notează de la 0 la 7.   


