MINISTERUL
EDUCATIEI
MATIONALE

INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN CARAS-SEVERIN

I i)

Olimpiada Nationala de Matematica,
etapa locala, 24 februarie 2017, Caras-Severin
clasa a IX-a

n n
. . o 1
Problema 1. Pentru orice sir (ay)n>1 Se noteazd S, = E ar=a1+as+..+a,, T, = E — i
k=1 k=1
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a) Demonstrati cd dacd Sy, = 2n? —n,Vn € N*, atunci (an)n>1 este o progresie aritmeticd.

b) Dacd (an)n>1 este o progresie geometricd, determinati numdrul natural n pentru care

Sn n—4
Up,=| =
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]i’fgblema 2. Se considerd un patrulater conver ABCD si punctele M, N, P, Q pentru care
AM = M(E,BW = ]Vﬁ,B? = ﬁ st ﬁ = F@ Demonstrati ca:
a) dacd ABCD este paralelogram, atunci punctele D, C si Q sunt coliniare;
b) dacd 4 - Mz@ = E — B?’, atunci ABCD este paralelogram.

Problema 3. Demonstrati cd, dacd a,b,c € (0,00) si a® + b + ¢ = 3, atunci sunt adevdrate inegalitdtile:

(i) a+b+c<3;

(ii) 1 N 1 N 1 < 3
0 .
14+a2 1402 14c¢2 ~ 2abc

Problema 4. Se considerda o multime G C R care are urmatoarele proprietati:
a) 1€G;
b) reG= Vi+2eG;
) Vi+3eG@= (z+4)€q .
Aratati ca: V2017 € G

Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp de lucru 3 ore.

Strada Ateneului MNr. 1, 320112
EEFITA - ROMANIA

Tel: 0255/214235; Fax 0255216042
e-mail: isjcarasEgmail com
WWW.isjcs. 10

Str. General Berthelot nr. 28-30,
Sector 1, 010165, Bucuresti

Tal: +40(0021405 5706

Fax: +40(0N213103205

wwnw eduro



