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7 S - . .23
FETIETIER fractia din pozitia a 10-a fiind 31

a) Studiati dacd sirul contine fractii reductibile;

Problema 1. Se da sirul de fractii:

b) Determinati fractia din pozitia 2017;
I . . 265 , ) - . . o Coa
¢) Stabiliti dacd fractia 397 este termen al sirului dat. In caz afirmativ, aflati pe ce pozitie se afla in sir.

Solutie. :

2k +3
(a) Observa ca fractiile din sir sunt de forma ﬁ, k e N* 3p

Demonstreaza ca fractiile de aceastd formd sunt ireductibile.
3(2k+3)—2(3k+4) =1k e N*

037

4
(b) Pentru k = 2017, avem fractia 0E5’ 2p
2k 2
(¢) Rezolvind ecuatia % IZ = % se obtine k = 131. 2p

Problema 2. Numerele naturale nenule a;b; ¢ verifica relatia 7Ta + 2b = 5c.
Aratati ca (a+b)(b+ ¢)(c+ a) se divide cu 70.

Solutie. :
Ta+2b=5c=2(a+b) =5(c—a)=5|(a+b) (1) 2p
5b+5c="Ta+Tb=5b+c)="T7(a+b)=T7|(b+c); (2) 2p
5(c+a) =2(6a +b) = 2|(c+a), (3) 2p
Din (1), (2) si (3) =, (a+b)(b+c)(c+ a) se divide cu 70. 1p

Problema 3. Se considerda unghiul propriu AOD. Pe bisectoarea AOD se aleg punctele B si C' cu proprietatea
ca [OA] = [OB] si [OC] = [OD]

a) Demonstrati ca [AC) = [BD]

b) Ardtati ca BAC $i CDB au aceeasi masurd

Solutie. :
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(a) 22X ANAOC = ABOD = [AC] = [BD)] 3p

(b) Notam m(BAC) =y, -

— — 1800 — Z\B %
NAOB isoscel = m(OAB) = m(OBA) = W

— o 0 _ — =
ACOD isoscel = m(OCD) = m(ODC) = w

= m(OAB) = m(OBA) = m(OCD) = m(ODC) = x
m(ABC) = 180° — m(OBA) = 180° — z -
In ANABC = m(@) =z—y
Dina)ém(@):m(ﬁ)\O):x—y 2p
=m(CDB) =z~ (x~y) =y

— BAC = CDB

Problema 4. Pe dreapta d se considerd segmentul unitate AB (un segment de lungime 1) si punctele Cy, Cs, ..., Cao17
in aceastd ordine, astfel incat lungimea fiecarui segment, incepand cu BCy sa fie egald cu dublul lungimii seg-

mentului precedent. Dacd M este mijlocul segmentului BCso17, ardtati ca [BM] = [AC2016]
Solutie. :

AB =1,BC; = 2,010y = 4 = 2% ..., C2016Ca017 = 27 ; 1p

BCooi7 =2+ 2%+ ... 422017 = 22018 _9 3p

2018 _ 2

= BM = —— = 22017 1

ACo16 =1+ 2+ 2% + ... 422016 = 92017 _ 7 3p

RightarrowBM = ACsp16 = 22°Y7 — 1 = [BM] = [AC2016)

Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp de lucru 2 ore.
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