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(4p) a) Demonstnaca A 0(0;1)
(3p) b) Aflati partea intreaga nundrului +/2010CA

. Fie A=

(prof.Baciu Nicolae — inspectgcolar de specialitate 1.S.J., Satu Mare)

, at2b _ b+2c _ c+2a
2c+3h+4c 2b+3c+4s 2c+3c+4b

Il. Fie ab,cOQ] astfel inca . Aratati ca

(4p)a)\/ at2b  b+2c  c+2a

2a+3b+4c 2b+3c+4a 2c+3a+4b

(3p) b) \/ v 2ab N 2bc N 2ca < Q
2a+3b+4c 2b+3c+4a 2c+3a+4b 2

(prof. Bud Adrian -Liceul Teoretic NegtieOas )

[11. Fie triunghiul isoscel ABC, AB = AC, cm(< A) >90°. Se prelungge segmentul [AC] cu
un segment [CD] astfel incat AC = CD, iar segme[B@] se prelungge cu un segment [CE]
astfel ca BC = CE. Mediatoarea segmentului [AD¢isécteazpe BA in F. Pe aceast
mediatoare se ia un punct T astfel incat CF = CT.

a) Si se aratexpunctele T, B E sunt coliniare

b) Poate fi patrulerul BFETafpat ?

c) In cazul canDF O BE, si se afle msurile unghiurilor triunghiului ABC

d) Aitati ca patrulaterul ATDF este romb.
(prof.Chiorean Vasile S$c. nr. 2 Carei)

V. Se considertrapezul isoscel ABCD, AB || CD, cu AD = BC = DA2 cmsi masura
unghiului A este de 60°. Fie MN linia mijlocie apezului (MO AD) care se intersecteagzu
diagonalele in Bi Q, PLI[AC].

a) Aitati ca semidreapta (AC este bisectoarea unghiului A

b) Calculalungimea segmentului [PQ]

c) Demonsttaca triunghiul DEQ este echilateral, unde DEAB, E [0 AB

d) Demonsttaca DP [0 EQ
(prof.Culic Camelia Sc. cu cls. I-VIII L.Blaga, Satu Mare)

Nota: Timp de lucru 3 ore
Rezolvarea fiacei probleme este obligatorie.
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Il. .a)
a+2b _ b+2c _ c+2a _ a+2b+b+2c+c+2a =E:>
2a+3b+4c 2b+3c+4a 2c+3a+4b 2a+3b+4c+2b+3c+4a+2c+3a+4b 3

\/ a+2b b+2c c+2a \/1 1 1
+ + =, |=+=+—=—=10N
2a+3b+4c 2b+3c+4a 2c+3a+4b 3 3 3
ar?b __b+2 __c+2a _1 = 2a+3b+4c= E(a+ 2b) si analoagele.
2¢+3b+4c 2b+3c+4e 2c+3e+4bh 3

a+2b

J2ab  _ +/2ab < 2

2a+3b+4c  Ja+2b)” Ja+2b)
\/ Joab  abe  J2ca _\/ J2ab  Jabe | cha)s\/%Jr%Jr

2a+3b+4c 2b+3c+4a 2c+3a+4b | Ja+2b) 3Ib+2c) 3c+2a

b) Din

1
=E si analoagele.

IlIl. a) ABDE si ATDF — paralelograme, deci DT || BFDE || BF. Cum prin D se poate duce o

singui paraledi la BF rezuli ca punctele T, D, E sunt coliniare.

b) BFET este paralelogram. Pentru a#firat trebuie ca BE] FT.
Din FTL] BEsi FT [ AD rezulti A, B, C sunt coliniare., ceea ce contravine ctdpa &
ABC este triunghi, deci BFET nu poated#irpt.

c) Fie FDn CE ={P}.
Deoarece FT este mediatoarea [AD], reziltA AFD este isoscel cd FDA =< FAD.
De asemene# ABC este isoscel cu [ABE[AC], deci< B=<C
< FAD este exteriodA ABC deci m(< FAD) = m(< FDA) = 2m(< ACB)
Deoarece FIb] BE, in APCD dreptunghic avem rPDC)+m(< PCD)=90°
m(= PCD) = m(= ACB) (opuse la varf)
Se otine m(<PDC)+m(< PCD) = 3mE ACB) = 90°, de unde m{ ACB)= 30°
InAABC: m(< ACB) = m(< ABC) = 30°, deci m& BAC) = 120°

d) Diagonalele patrulaterului ATDF se Tnjatitescsi sunt perpendiculare, deci ATFD este
romb.

IV . a) Triunghiul ADC este isoscel cu AD = DC, dedi«DAC) = m(<DCA)
Dar m& DCA) = m(< CAB) (alterne interne)
Rezult cd m(< DAC) = m(< CAB), deci (AC este bisectoareaA

AB-DC _

b)in AABC se ohine m(< ACB) = 90°, de unde AB =24 cmPQ= > 6cm
¢) m(<ADB) = m(< ACB) = 90°; m(< ADEO = 30° de unde m¢ EDB) = 60°
in/A DEB dreptunghic, EQ este mediacorespunioare ipotenuzeiEQ = % =DQ,
de unde se e ci A DEQ este isoscal are un unghi cu &sura de 60°, deci este

echilateral.

d) DP este mediaincorespunitoare bazei i\ ADC isoscel, deci DAL] AC
ME QEB) = 180° - 90° - 60° = 30°
< QEBsi < CAB sunt corespondente, deci AC || EQ, de unde DEQ
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