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XII. OSZTALY

1. feladat. Az f : [0,1] — R folytonos fiiggvény esetén fol f(z)dx =
fol x f(x)dz. Bizonyitsd be, hogy létezik ¢ € (0,1) ugy, hogy f(c) = [; f(x)dz.

2. feladat. Az f : R — R fiiggvény folytonos és periodikus, periddusa
T. Ha F a f egy primitiv fiiggvénye, igazold, hogy:
a) AG:R—R,

G(r) = Fla) ~ & / F(t)dt

fliggvény periodikus.

b)
o F(k)  Iny2 [T
1 = dz.
nlféo];nuw 7 /Of(x)x

3. feladat. Az A kommutativ gyuri elemeinek szama paratlan. Az
2% =z, v € A egyenletnek n megolddsa van, és az A gyfiriiben m invertélhaté
elem van. Igazold, hogy n osztja az m-et!

4. feladat. Legyen K egy véges test. Azt mondjuk, hogy a K[X]
polinomgytriu két, f és g polinomja szomszédos, ha azonos fokszamuak, és
csak egy egytitthatojuk kiillonbozik.

a) Igazold, hogy az X241 € Zs[X] polinom minden szomszédja reducibilis
Zs3| X]-ben!

b) Ha K elemeinek szama g > 4, igazold, hogy a K[X] polinomgytriiben
minden ¢ — 1-ed foku polinomnak van olyan szomszédja is, amely reducibilis
K[X]-ben és olyan szomszédja is, amelynek nincs egy gyoke sem K-ban!

Munkaidd: 3 éra.
Minden feladat kotelezd!



