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XI. OSZTALY

1. feladat. Igazold, hogy az A € My(R) métrix esetén

det(A? + A+ 1) > 2(1 — det A)%

2. feladat. Az A, B € M,(R) matrixok esetén bizonyitsd be, hogy

rang A 4+ rang B < n akkor és csakis akkor, ha létezik egy X € M, (R)
invertalhaté matrix, amelyre AX B = O,,.

3. feladat. Az (z,)n>1 68 (Yn)n>1 szigorian pozitiv valds szamsorozatok

teljesitik az

T+ Yn 23 + v
Tp+1 Z 9 s YUn+1 Z T

egyenlotlenségeket minden n € N* esetén.

a) Bizonyitsd be, hogy az (x,, + yn)n>1 €8 (TnYn)n>1 sorozatoknak van

hatarértékiik!

b) Bizonyitsd be, hogy az (x,,)n>1 és (Yn)n>1 sorozatoknak van hatérértékiik,

és hatarértékeik egyenlok!

4. feladat. Hatédrozd meg azon a € [0, 00) szamokat, amelyekre léteznek

f : R — R folytonos fiiggvények gy, hogy

f(f(2)) = (z —a)®

minden z € R esetén!

Munkaidd: 3 éra.
Minden feladat kotelezd!



