CONCURSUL Trepte in matematica ,,Memorialul Vasile Busaga”
Editia aVI-a, 24 ianuarie 2009
Clasa a XII-a (M1)

NOTA:

1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Timp efectiv de lucru: 3h.

SUBIECTE:
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(20p) IL Si se rezolve in inelul (Z,,,+,), sistemul: < 3x +2y + 3z =2
2x+ By +4z=6
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(20p) III. Pentru fiecare k e N*, k fixat, se considerd multimea G, = (—%,oo) si

corespondenta A: G, xG, - G, ,unde xAy=hkxy+(k+D)x+(k+1D)y+k+1.
a) Aratati ca (G, ,A)este grup comutativ.

b) Dovediti ca pentru orice X, y € R — [—%,oo) atunci xAy € G, .

c) Pentru k=1 se considerd x, € G,, x;, :i,i =1,n sisimetricele lor x;. Sa se arate
n
= ' ' ] 1\ (142nn)2
ca ()cl + X, )A(x2 +Xx, )A(x3 + X, )A ...... A(xn +x, )—W—
n 3n
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(25p) IV. Se considera functia f: [0,%) —>R,

f(x)=arcsin(sinx)+arcsin(sin2x)+arcsin(sin3x).
1.S4 se calculeze primitivele functiei f.
2.54 se determine imaginea intervalului [0,—2] prin functia f.
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