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CONCURSUL NAȚIONAL OLIMPIADA SATELOR DIN  ROMÂNIA 

Etapa județeană – 21 martie 2026 

        Clasa a VII-a 

 Barem de corectare și notare 

 

Problema 1: (25 puncte) 

Determinați numerele naturale 𝑥 pentru care numărul 𝐴 = √
𝑥2+2𝑥+9

𝑥+1
 este număr natural.  

Barem de evaluare și notare: 

√
𝑥2+2𝑥+9

𝑥+1
∈ ℕ ⇒

𝑥2+2𝑥+9

𝑥+1
∈ ℕ         4p 

𝑥2+2𝑥+9

𝑥+1
∈ ℕ ⇒ 𝑥 + 1|𝑥2 + 2𝑥 + 9        4p 

𝑥 + 1|𝑥2 + 2𝑥 + 9

𝑥 + 1|𝑥 + 1 ⇒𝑥 + 1|𝑥2 + 𝑥
} ⇒ 𝑥 + 1|𝑥 + 9       5p 

𝑥 + 1|𝑥 + 9
𝑥 + 1|𝑥 + 1

} ⇒ 𝑥 + 1|8 ⇒ 𝑥 + 1 ∈ {1,2,4,8} ⇒ 𝑥 ∈ {0,1,3,7}     6p 

În urma verificării daca A este natural, obtinem 𝑥 ∈ {0,7}      6p 

 

Problema 2: (25 puncte) 

 Rombul ABCD are perimetrul de 48 cm și măsura unghiului BAD de 30°. 

            a) Arătați că aria rombului este de 72 cm2. 

b) Știind că punctul E reprezintă simetricul punctului B față de dreapta AD, arătați că 

perimetrul triunghiului ∆CBE este mai mic decât 41 cm. 

 

Barem de evaluare și notare: 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

                   

 
 

 

 

 
Str. 1 Decembrie, Nr.5, Bistrița, Jud. Bistrița-Năsăud, Cod 420080 
Tel: +4 0263 213 529, Fax: +4 0263 216 654, E-mail: isjbn@isjbn.ro 
www.isjbn.ro 

a) Desen corect.           2p 

AB = 
48

4
 = 12 cm.          2p 

Construim înălțimea din B în triunghiul ABD. Astfel, folosind teorema unghiului  

de 30°, obținem că d(B, AD) = 6 cm.         4p 

Aria rombului ABCD este AD · d(B, AD)  = 72 cm2.      4p 

 

b) ∆𝐴𝑂𝐵 ≡ 𝐴𝑂𝐸 (C.C) și ∆𝐷𝑂𝐵 ≡ 𝐷𝑂𝐸 (C.C), unde AD ∩ BE = {O},  

deci ∆𝐵𝐴𝐸 este echilateral și de aici BE = 12 cm.      4p 

Cum ∢𝐵𝐷𝐸 = 150° și ∆𝐵𝐷𝐸 isoscel, obținem că ∢𝐸𝐵𝐶 = 90°, deci ∆𝐶𝐵𝐸 este 

 dreptunghic isoscel, așadar EC = 12√2 cm.       4p 

Perimetrul ∆𝐶𝐵𝐸 este de 12 + 12 + 12√2 cm.       3p 

24 + 12√2 < 41 ⟺ 12√2 < 17 ⟺ 288 < 289 „A”      2p 

 

Problema 3:          (20 puncte)  

Rezolvați în ℝ următoarea ecuație: 

1

1 ∙ 6 
 + 

1

6 ∙ 11 
 + 

1

11 ∙ 16 
 + … + 

1

2016 ∙ 2021 
 + 

1

2021 ∙ 2026 
 = 

405

𝑥+2025
 

Barem de evaluare și notare: 

1

5
(

6−1

1 ∙ 6 
 +  

11−6

6 ∙ 11 
 + 

16−11

11 ∙ 16 
 +  … +  

2021−2016

2016 ∙ 2021 
 +  

2026−2021

2021 ∙ 2026 
 ) =

405

𝑥+2025
      4p 

1

5
(

1

1 
−  

1

6 
 +  

1

6 
−

1

11
+  … +  

1

2016
−  

1

2021 
+  

1

2021
−  

1

2026 
 ) =  

405

𝑥+2025
     4p 

1

5
(

1

1 
−  

1

2026 
 ) =  

405

𝑥+2025
            3p 

1

5
 ∙  

2025

2026
=  

405

𝑥+2025
            3p 

405

2026
=  

405

𝑥+2025
           2p 

𝑥 + 2025 = 2026            2p 

𝑥 = 1             2p 
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Problema 4: (20 puncte) 

Fie paralelogramul ABCD cu 𝐴𝐶 ⊥ 𝐵𝐶. Considerăm proiecția 𝑀 a punctului A pe BD și 

simetricul 𝑁 al lui D față de  A. Arătați că punctele 𝐴, 𝑀, 𝐶, 𝐵, 𝑁 sunt conciclice.  

Gazeta Matematică 9/2025 

Barem de evaluare și notare: 

 

Desenul corect           2p 

∡𝐴𝐶𝐵 = 90𝑜 ⇒ 𝐴, 𝐵, 𝐶 se află pe un cerc de diametru AB      3p 

Cum 𝐴𝑀 ⊥ 𝐵𝐷 ⇒ ∡𝐴𝑀𝐵 = 90𝑜𝐴, 𝑀, 𝐵 se află pe un cerc de diametru AB  4p 

Cum 𝐵𝐶 ∥ 𝐴𝑁 și 𝐵𝐶 = 𝐴𝑁 ⇒ 𝐴𝑁𝐵𝐶 paralelogram      5p 

𝐴𝑁𝐵𝐶 paralelogram , ∡𝐴𝐶𝐵 = 90𝑜 ⇒ 𝐴𝑁𝐵𝐶 dreptunghi ⇒ ∡𝐴𝑁𝐵 = 90𝑜 ⇒ 

⇒ 𝐴, 𝐵, 𝑁 se află pe un cerc de diametru AB       4p 

Deci punctele 𝐴, 𝑀, 𝐶, 𝐵, 𝑁 sunt pe un cerc cu diametrul AB, deci sunt conciclice   2p 

 

 

 

 

 

 


