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CONCURSUL NAȚIONAL OLIMPIADA SATELOR DIN  ROMÂNIA 

Etapa județeană – 21 martie 2026 

        Clasa a VI-a 

 

 Barem de corectare și notare 

 

Problema 1 (20p) 

Fie mulțimea A = {1,2,3,4,… ,2026} 

a) Aflați suma elementelor mulțimii A. 

b) Câte pătrate perfecte conține mulțimea A? 

c) Aflați cardinalul mulțimii B știind că B = {x ∈ A | x ⋮ 2 sau x ⋮ 5}. 

Soluție: 

a) S = 𝟏 + 𝟐 + 𝟑 +⋯+ 𝟐𝟎𝟐𝟔 ............................................................................... 2p 

S = (2026·2027):2 = 2053351 ............................................................................. 3p 

b) 𝟒𝟓𝟐 = 𝟐𝟎𝟐𝟓 < 𝟐𝟎𝟐𝟔,  𝟒𝟔𝟐 = 𝟐𝟏𝟏𝟔 > 𝟐𝟎𝟐𝟔 .................................................. 2p 

Deci pătratele perfecte din A sunt 𝟏𝟐, 𝟐𝟐, … , 𝟒𝟓𝟐, 45 pătrate perfecte............. 3p 

c) Fie 𝑪 = {𝒙 ∈ 𝑨 | 𝒙 ⋮ 𝟐 } și 𝑫 = {𝒙 ∈ 𝑨 |  𝒙 ⋮ 𝟓}. 

𝑪 = {𝒙 ∈ 𝑨 | 𝒙 ⋮ 𝟐 } = {𝟐 · 𝟏, 𝟐 · 𝟐, 𝟐 · 𝟑,… , 𝟐 · 𝟏𝟎𝟏𝟑}, Card C =1013 ........... 2p 

𝑫 = {𝒙 ∈ 𝑨 | 𝒙 ⋮ 𝟓 } = {𝟓 · 𝟏, 𝟓 · 𝟐, 𝟓 · 𝟑,… , 𝟓 · 𝟒𝟎𝟓}, Card D =405 ............... 2p 

𝑪 ∩ 𝑫 = {𝒙 ∈ 𝑨 | 𝒙 ⋮ 𝟐 ș𝒊 𝒙 ⋮ 𝟓} = {𝒙 ∈ 𝑨 |  𝒙 ⋮ 𝟏𝟎} = {𝟏𝟎 · 𝟏, 𝟏𝟎 · 𝟐,…… , 𝟏𝟎 ·

𝟐𝟎𝟐}, Card (𝑪 ∩ 𝑫) =202 ........................................................................... 3p 

𝑪𝒂𝒓𝒅𝑩 = 𝑪𝒂𝒓𝒅(𝑪 ∪ 𝑫) = 𝑪𝒂𝒓𝒅𝑪 + 𝑪𝒂𝒓𝒅𝑫− 𝑪𝒂𝒓𝒅(𝑪 ∩ 𝑫) =  𝟏𝟎𝟏𝟑 +

𝟒𝟎𝟓 − 𝟐𝟎𝟐 = 𝟏𝟐𝟏𝟔 .......................................................................................... 3p 

 

Problema 2 (25p) 

a) Determinați numerele prime a și b știind că 2a + 3b = 80. 

b) Determinați numerele raționale x, y și z știind că îndeplinesc relațiile: 

 
x

y+z
=

y

z+x
=

z

x+y
  și  xy + yz + zx = 6075. 

Soluție: 

a) 𝟐𝒂 + 𝟑𝒃 = 𝟖𝟎, 2a par, 80 par ⇒ 3b par ⇒ b număr par, b prim ⇒ b=2 ….. 5p 
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𝟐𝒂 + 𝟑 · 𝟐 = 𝟖𝟎 ⇒ 𝟐𝒂 = 𝟕𝟒 ⇒ 𝒂 = 𝟑𝟕, număr prim …………………….5p 

b) 
𝒙

𝒚+𝒛
=

𝒚

𝒛+𝒙
=

𝒛

𝒙+𝒚
 

Derivăm proporția adunând numărătorii la numitori și obținem 

𝒙

𝒙+𝒚+𝒛
=

𝒚

𝒛+𝒙+𝒚
=

𝒛

𝒙+𝒚+𝒛
 ⇒ 𝒙 = 𝒚 = 𝒛 …………………………………5p 

⇒ 𝟑𝒙𝟐 = 𝟔𝟎𝟕𝟓 ⇒ 𝒙𝟐 = 𝟐𝟎𝟐𝟓 ……………………………………………5p 

Deci 𝒙 = 𝒚 = 𝒛 = 𝟒𝟓 ……………………………………………………..5p 

 

Problema 3 (25p) 

Fie D un punct situat pe latura BC a unui triunghi ABC, E mijlocul laturii AB și F 

mijlocul laturii AC. Notăm cu M simetricul punctului D față de punctul E și cu N 

simetricul punctului D față de punctul F. Arătați că: 

a) Punctele M, A și N sunt coliniare. 

b) MN = BC. 

Soluție: 

 

a) AE=EB, ME=ED,∢𝑨𝑬𝑴 ≡ ∢𝑫𝑬𝑩(opuse la vârf)⇒△𝑨𝑬𝑴 ≡△𝑩𝑬𝑫 …..5p 

AF=FC, NF=FD,∢𝑨𝑭𝑵 ≡ ∢𝑫𝑭𝑪(opuse la vârf)⇒△𝑨𝑭𝑵 ≡△ 𝑪𝑭𝑫 ….....5p 

△𝑨𝑬𝑴 ≡△𝑩𝑬𝑫 ⇒ ∢𝑬𝑨𝑴 ≡ ∢𝑬𝑩𝑫, △ 𝑨𝑭𝑵 ≡△ 𝑪𝑭𝑫 ⇒ ∢𝑵𝑨𝑭 ≡

∢𝑭𝑪𝑫................................................................................................................4p 
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,∢𝑴𝑨𝑵 = ∢𝑴𝑨𝑬+ ∢𝑬𝑨𝑭 + ∢𝑭𝑨𝑵 = ∢𝑬𝑩𝑫+ ∢𝑬𝑨𝑭 + ∢𝑭𝑪𝑫 = ∢𝑨𝑩𝑪 + ∢𝑩𝑨𝑪 +

∢𝑨𝑪𝑩 = 𝟏𝟖𝟎ᵒ ⇒ 𝑴,𝑨,𝑵 𝒄𝒐𝒍𝒊𝒏𝒊𝒂𝒓𝒆……………………………………….… 5p 

b) △𝑨𝑬𝑴 ≡△𝑩𝑬𝑫 ⇒ 𝑨𝑴 = 𝑩𝑫 …………………………………………2p 

△𝑨𝑭𝑵 ≡△ 𝑪𝑭𝑫 ⇒ 𝑨𝑵 = 𝑫𝑪 …………………………………..………….2p 

𝑴𝑵 = 𝑴𝑨+ 𝑨𝑵 = 𝑩𝑫+𝑫𝑪 = 𝑩𝑪………………………………………..2p 

 

Problema 4 (20p) 

Fie n un număr natural nenul și a un număr natural cu cel puțin n cifre. Arătați că, 

dacă ultimele n cifre ale lui a2 coincid cu ultimele n cifre ale lui a, atunci ultimele n cifre 

ale lui ap coincid cu ultimele n cifre ale lui a, oricare ar fi numărul natural nenul p. 

 

Soluție: 

Ultimele n cifre ale lui 𝒂𝟐 = ultimele n cifre ale lui a .  

 

=> ultimele n cifre ale lui 𝒂𝟐 − 𝒂 = 𝟎𝟎…𝟎⏟  
𝒏 𝒐𝒓𝒊

=>  𝒂𝟐 − 𝒂 ⋮ 𝟏𝟎𝒏 ..................... 5p 

𝒂𝒑 − 𝒂 =  𝒂(𝒂𝒑−𝟏 − 𝟏) ……………………………………………………….. 3p 

 

𝒂𝒑−𝟏 − 𝟏 = 𝒂𝒑−𝟏  + 𝒂𝒑−𝟐 + 𝒂𝒑−𝟑 +⋯+ 𝒂𝟐 + 𝒂 − 𝒂𝒑−𝟐 − 𝒂𝒑−𝟑 −⋯− 𝒂𝟐 − 𝒂 − 𝟏
=  𝒂𝒑−𝟐(𝒂 − 𝟏) + 𝒂𝒑−𝟑(𝒂 − 𝟏) + ⋯+ 𝒂𝟐(𝒂 − 𝟏) + 𝒂(𝒂 − 𝟏) + (𝒂 + 𝟏)  

                     = (𝒂 − 𝟏)(𝒂𝒑−𝟐 + 𝒂𝒑−𝟑+ . . . +𝒂𝟐 + 𝒂 + 𝟏) …………………… 3p 

 

  =>
𝒂𝒑 − 𝒂 ⋮ 𝒂

𝒂𝒑 − 𝒂 ⋮ (𝒂 − 𝟏)
(𝒂, 𝒂 − 𝟏) = 𝟏

} =>    ………………………………………….. 3p 

=>
𝒂𝒑 − 𝒂 ⋮ 𝒂(𝒂 − 𝟏)

𝒂(𝒂 − 𝟏) ⋮ 𝟏𝟎𝒏 
} =>  ………………………………………….. 3p 

=> 𝒂𝒑 − 𝒂 ⋮ 𝟏𝟎𝒏  ……………………………………………………… 2p 

 

adică ultimele n cifre ale lui 𝒂𝒑 = ultimele n cifre ale lui a . ………………... 1p 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


