INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN

§ MINISTERUL EDUCATIEI SI CERCETARII L.
BISTRITA-NASAUD

CONCURSUL NATIONAL OLIMPIADA SATELOR DIN ROMANIA
Etapa judeteana — 21 martie 2026
Clasa a V-a

Barem de corectare si notare

Problema 1 (25 puncte)

a) Sa se determine numerele naturale prime a si b stiind caa +b =91.

b) SaseafleS=1+2+3+4+..+2026.

c) Sise afle restul impartirii luiA=1 + 5 + 5%+ 53+ ... + 52026 |3 10.
Solutie:

a) Daca a; b - numere prime a #2 ; b # 2 atunci a + b = nr. par # 91 - imposibil  (2p)

=>a=2saub=2. (2p)
Dacia=2=>b=89 (2p)
Daciab=2=>a=89. (2p)
b)S=1+2+3 + 4+ .. + 2026 =" = (4p)
=1013- 2027 = 2053351 (4p)

c) A are 2027 termeni (2p)
u(5™) = 5 pentru orice n # 0. (2p)
=>u(A)=u<1+5+5+--~+5>=1=> (3p)

2026 de 5
=> restul impartirii lui A la 10 este 1. (2p)

Problema 2 (25 puncte)

Se considera sirul de numere naturale: 6,11,16, 21,26,.................

a) Scrieti urmatorii patru termeni din sir.

b) Aratati ca numarul 2026 se afla printre termenii sirului si determinati pozitia lui in
SIT.

c¢) Calculati suma primilor 20 de termeni ai sirului de pe pozitii impare.
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Solutie:
a) urmdtorii patru termeni din sir sunt: 31, 36, 41, 46 (5p)
b) tt=1+5-1=6
t,=1+5-2 =11
t3=1+5-3 =16 (3p)
Observdm cd toti termenii sirului sunt de forma 5k+1. (2p)
t, = 1+5x = 2026 (2p)
5x = 2025
x = 405 => 2026 este al 405-lea termen al sirului. (3p)
¢) Sirul termenilor de pe pozitii impare: 6, 16, 26, 36, ... (1p)
Si=6+16+26+ ..+196=5-1+1+5-3+1+5-5+1+ ...+
+5:39 + 1= (3p)
=51+3+5+-+39)+1+1+--4+1= (3p)
20de 1
= 5-20%+ 20 = 5-400 + 20 = 2020 (3p)

Problema 3 (20 puncte)

Cele doua cifre care alcdtuiesc varsta unui bunic reprezinta varstele celor doi nepoti
ai sai. Daca impartim varsta bunicului la diferenta dintre varstele nepotilor sai,
obtinem catul 16 si restul 3. Determinati varsta bunicului.

Solutie:

Notim: ab — varsta bunicului

a si b — vdrstele celor 2 nepoti (1p)
l.ab=16(a—b) + 3,a—b > 3 (2p)
10ca+b = 16-a—16-b+3 (1p)
17-b=6-a+3 (1p)
6-a+ 3 —nr.impar => b —nr.impar (1p)
a<9 =>6-a+3<57=>17-b<57 =>b<3 (2p)
Dacab=1=>6-a+3 =17 => 6-a = 14 - imposibil (2p)
Dacib=3=>6-a+3=51 => 6-a = 48 =>
=>a = 8sia—b=5>3 (2p)
Il.ab = 16(b—a) +3,b—a >3 (2p)
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10-a+b=16-b—16-a+3 (1p)
26-a=15-b+3 (1p)

26 -a — nr.par => b — nr.impar (1p)
b=1=>26-a=18-nucovine

b=3=>26-a=48-nuconvine

b=5=>26-a=78-nuconvine

b=7=>26-a=108-nuconvine

b=9=>26-a = 138-nuconvine (2p)
Asadar, bunicul are 83 de ani (1p)

Tastati ecuatia aici.
Problema 4 (20p)
Comparati numerele naturalea=1 + 2 + 22 + 23 + ... + 21517
sib=(31-3%.3%. ... 37%):72972,

GM nr. 12 /2025
Solutie:

a=1+2+2%2+234 .. 421517

2a = 2+2%+23 4 .. 21517 4 21518 (2p)
2a—a=2+2%2+23+ .. 421517 4 21518 9 _2 22 23

_21517 — 21518 -1 (Bp)
b=(31-3%. 35.. .375): (3572 (2p)
b= (31+3+5+---+75) : 3432 (2p)
p = 338°-432 2p)
p = 31444-432 (2p)
b= 31012 (2p)
a= 21518 1< 21518 — 23~506 — (23)506 (Zp)
a< 8506 < 9506 — (32)506 — 31012 =b (2p)
a<bh (1p)
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