Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Examenul national de bacalaureat 2026
Proba E. ¢)
Matematica M_st-nat
Model

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL 1 (30 de puncte)

5p | 1. Se considerd numerele complexe z; =4 —3i si z, =1-2i. Aratati ca z; +3iz, =10.

5p | 2.Seconsiderd functiile f:R >R, f(x)=3-xsi g:R—>R, g(x)=2x+1.Determinati numérul
real a pentru care f(a) =3a+ g(3) .
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia log, (x2 + 4) =log, x+log, 5.

5p | 4. Determinati probabilitatea ca, alegdind un numar din multimea numerelor naturale de doui cifte,
acesta sa aiba produsul cifrelor egal cu 4.

5p | 5. 0n reperul cartezian xOy se considerd punctele A(2,8), B(O,4) si C (a,b), unde a si b sunt
numere reale. Determinati numerele reale a si b, stiind ca segmentele O4 si BC au acelasi mijloc.

5p | 6. Se considera triunghiul ABC, dreptunghicin 4, cu C :% . Raza cercului circumscris triunghiului

ABC este egala cu 4. Aratati ca 4B=4.
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)

. . 1 0) . x-1 1 5
1. Se considerd matricele I, = si A(x)= ,unde x este numdr real.
0 1 l-x x-5

Sp | a) Artati ca det(4(6))=10.

5p | b) Determinati numarul real a pentru care A(3)- 4(3)=al,.

5p | ¢) Demonstrati ¢ numarul N = det(A(m)~A(2)—A(m —1)) este natural, pentru orice numir intreg
m.

2. Se considera polinomul f =X 34aX?-2X+2,unde a este numir real.

S5p | a) Aratati ca f (0) =2, pentru orice numar real a .

Sp | b) Determinati numarul real a pentru care x;x,x; (1+x1 +x, +x3) =4, unde x, x, si x; sunt
radacinile polinomului £ .

5p | ¢) Stiind cd polinomul f este divizibil cu polinomul X +1, determinati restul impartirii lui f la

polinomul X 29,
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)

1. Se considerd functia f:R >R, f(x)=¢" (x2 +x- 1).

5p | a)Arataticd f'(x) :ex(x2 +3x) , xeR.

sp | by Aatati ca fim &)1
x—0 f‘(x) 3

5p | ¢) Demonstrati ca et (xz +x- 1) <5, pentru orice x € (—oo,O] .

2. Se considera functia f:R —>R, f(x)=x+v2x* +1.
5

S5p | a) Aritati ca I(f(x)—\/2x2 +1)dx=8.

3
2
. X In3
5p | b) Aratati ca J—z dx=—-.
1(/(x)-x) 4
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5p | ¢) Determinati numarul real ¢ pentru care volumul corpului obtinut prin rotatia graficului functiei

g:[O,Z]—)R, g(x):f(x) in jurul axei Ox este egal cu %.
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Examenul national de bacalaureat 2026
Proba E. ¢)
Matematica M_st-nat
BAREM DE EVALUARE $I DE NOTARE

Model

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

e Pentru orice solutie corecti, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

e Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impirtirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
Lol 2 43izy =430 +3i(1-20)=4-3i +3i— 6/ = 2p
=4+6=10 3p
2.1 g(3)=7, f(a)=3—-a, pentru orice numir real a 2p
3—a=3a+7,deunde obtinem a=-1 3p
3. log, (x2 + 4) =log, (5x), de unde obtinem x* ~5x+4=0 3p
x=1 sau x =4, care convin 2p
4. | Multimea numerelor naturale de doud cifre are 90 de elemente, deci sunt 90 de cazuri
o 2p
posibile
In multimea numerelor naturale de doua cifre sunt 3 numere care au produsul cifrelor egal
cu 4, deci sunt 3 cazuri favorabile, de unde obtinem p = 9—30 = 3—10 3p
S. | M(1,4) este mijlocul segmentului OA4 2p
Cum M este mijlocul segmentului BC, obtinem a=2 si b=4 3p
6. | BC=2R=8,unde R este raza cercului circumscris triunghiului 4BC 2p
AB = BC =4 3p
2
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
La) 51 51
A(6)= =det( 4(6))= =5-1-(-5)-1=
O 1| aata@)] -s1-69) »
=5+5=10 2p
b) 2 1 2.0
A(3)= = A(3)-4(3)= =21 3
o2 L) aarae-(; )-2n b
21, = al,, de unde obtinem a =2 2p

) A(m)'A(z)_A(m_l):(;n—_ni ml—sj(—ll —lsj_(’;—_ni ml—6]:(4£)m 22m—_55mj’ 3p

de unde obtinem N =(m—4)(m—5), pentru orice numér intreg m

Cum m—4 si m—35 sunt numere intregi si (m—4)(m—5)>0, obtinem ca numarul N este

natural, pentru orice numar intreg m 2
22) | £(0)=0°+a-0°-2-0+2= 3p
=0+0-0+2=2, pentru orice numar real a 2p
b) | xjxyxy =2, x; +x; +x3 =—a, x;xyx3(1+x; + X, +x3) =—2(1—a), pentru orice numar real 3p
a
—2(1—a)=4, de unde obtinem a =3 2p
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¢) | f(-1)=0, de unde obtinem a =-3 2p
f=Xx3-3x2 —2X+2:(X2 —2)()(—3)—4,decirestulimpérgiriilui fla X* -2 este —4| 3p

SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)

1.2) f'(x)=ex(x2+x—1)+ex(2x+1)= 3p
=ex(x2+x—1+2x+1)=ex<x2+3x),xeR 2p

b) e f(x) ex<x2+x) . x(x+1)
lim = lim = lim = 3p

=0 f(x) x0," (x2 +3x) x>0 x(x+3)
_fim L1 2p

—0x+3 3

©) | f'(x)=0<x=-3 sau x=0; pentru orice xe(-,-3], f'(x)20, deci f este
crescatoare pe (—oo,—3] si, pentru orice x € [—3,0], f'(x)<0, deci f este descrescatoare | 3p

pe [-3,0]

f(x)< f(-3), pentru orice x € (—0,0] si, cum f(-3) obtinem "3 (x2 +x- 1) <5,

="z
63

2p
pentru orice x € (—o0,0]
2.) | 5 5 2|5
I(f(x)—v2x2+l)dxzjxdx=x— = 3p
3 3 23
25 9
=—-—=8
2 2 .
b)| 2 2(2x2 +1)
I ol zdxzj ; —II( 5 )dx=—ln(2x2+1) = 3p
1(f(x)—x) 1 2x7 +1 41 2x"+1 1
In9 In3 In3
4 4 4
c) 2 2 2 |2 2
V=7Z'J.g2(x)dx=7rj.(3x2+1+2X\/2x2+l)dx=7[[x3 +x +%I\/2x2+1-(2x2+1)'dx]= 2p
0 0 0 0 <%
262 +1)N2x? +1[2
=r 10+( ) =56”,deci ﬂ:%—”,de unde obtinem a =56 3p
0 3 3 3
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