Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Examenul national de bacalaureat 2025
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 3
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL 1 (30 de puncte)
5p | 1. Determinati termenul b, al progresiei geometrice (bn >n21’ in care b, =20 si by =100.
Sp | 2.Seconsidera functiile f:R =R, f (x) =4x+3si g:R—R, g (x) = x — 3. Determinati numarul
real a pentru care f(a) =g(a).
Sp | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 9* 33 =372,
Sp | 4. Determinati probabilitatea ca, alegdnd un numar » din multimea numerelor naturale de doua cifre,
Jn si fie numir natural par.
5p | 5. In reperul cartezian xOy se considerd punctele A( 1,3) , B (6,2) si C ( 4,a) ,unde a este numar
real. Determinati numarul real a pentru care dreptele AC si OB sunt paralele.
Sp | 6. Se considera triunghiul ABC, dreptunghic in A, cu aria egala cu 32 si BC = AB2. Aratati ca
AC=38.
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
1 00 2x 3x -3
1. Se considera matricele I;={0 1 0|si M (x) =|-x -2x 1 |,unde x este numar real.
0 01 0 0 x+1
5p | a) Aratati ca det(M (0))=0.
5p | b) Ardtatica M (x) -M (y) —xyl; =(x+y+ DM (0) , pentru orice numere reale x si y.
5p | c) Determinati numdrul real x pentru care M (1) -M (x) -M (2) -M (%) =2M (0)
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativd x*y=>5 (x— 1)(y —1) +1.
5p | a)Arataticd 1%3=1.
5p | b) Ardtatica e =g este elementul neutru al legii de compozitie ,, * ™.
5p | ¢) Determinati perechile (m,n) de numere naturale pentru care 2ﬂ5 este simetricul elementului »n 1n
raport cu legea de compozitie ,,* .
SUBIECTUL al IIl-lea (30 de puncte)
. . 2x-2+1
1. Se considera functia f :(O, +00) —-R, f(x) _Srmerinx
X
5p | a)Ardtati ca f'(x)= 3—12nx , XE(0,+%).
X
Sp | b) Aratati ca limM =3.
x—1 Inx
5p | ¢) Determinati cel mai mare numadr intreg m pentru care ecuatia f (x) =m are cel putin o solutie.
2. Se considerd functia f:R —R, f(x) 2 24
e
2
5p | @) Aratati ci [ f(x)e"dx=10.
0
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1
5p | b) Aratati ci jf(x)dx=5-§.

0 e
S5p | ¢) Pentru fiecare numar natural nenul n se considerd numarul I, = I

0 /(%)

dx . Aratati ca

e . <
I, +41, < 1 pentru orice numdr natural nenul n.
n+
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Examenul national de bacalaureat 2025
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Varianta 3

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatica

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informaticd

* Pentru orice solutie corecta, chiar daci este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele

punctajului indicat in barem.

* Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finali se calculeaza prin impértirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL 1 (30 de puncte)
1. by . - .
g =-——=>5,unde g este ratia progresiei geometrice 3p
2
b,
==2_4 2
b=, p
2. f(a) =4a+3, g(a) =a -3, pentru orice numar real a 3p
4a+3=a-3, de unde obtinem g =-2 2p
3.1 32043 3942 4o unde obtinem 2x+3=x+2 3p
x=-1 2p
4. | In multimea numerelor naturale de doua cifre sunt 90 de elemente, deci sunt 90 de cazuri
o 2p
posibile
In multimea numerelor naturale de dous cifre sunt 3 numere n pentru care Jn este numir
3
natural par, deci sunt 3 cazuri favorabile, de unde obtinem p = 0" 3—10 P
5. 1
Mop = 3 2p
a-3 . .
myc =—3= §l,cum mop =myc, obtinem a =4 3p
6.| AB 1 . T .
BC= ﬁ’ de unde obtinem B = 1 deci AB=AC 3p
LZAC =32, de unde obtinem AC =8 2p
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
l.a) 00 -3 0 0 -3
M(0)=]0 0 1 |=det(M(0))=[0 0 1|= 2p
0 0 1 0 0 1
=0+0+0-0-0-0=0 3p
b) xy 0 -3x-3y-3 xy 0 0
M(x)-M(y)—xyI3= 0 xy x+y+1l |-| 0 xy O |= 3p
0 0 xy+x+y+1 0 0 xy
0 0 -3(x+y+1)
=0 0 x+y+1 =(x+y+1)M(O),pentru orice numere reale x si y 2p
00 x+y+1
©) X X X
M(1)-M(x)-M(2)-M 3 =3 +(x+2)M(0)-xI; - 543 M(0)= 51 M (0), 3p
pentru orice numar real x
(g—le(O)=2M(O), de unde obtinem x = 6 2p
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2.2) | 1x3=5(1-1)(3-1)+1= 3p
=0+1=1 2p
b) 6 6 . <
x*g=5(x—1) g—l +1=x-1+1=x, pentru orice numar real x 2p
6 6 . . . 6
—%xx=5 g—l (x—1)+1=x—1+1=x, pentru orice numar real x, deci =§ este 3p
elementul neutru al legii de compozitie ,,*”
©
ﬁ*n=n*ﬂ=§,deundeob‘;inem SKﬂ—lj(n—1)+1=5(n—1)(ﬂ—1]+1=E 3p
25 25 5 25 25 5
(m—25)(n—1)=1 si, cum m si n sunt numere naturale, obtinem perechile (24,0) si
2p
(26,2)
UBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
l.a
) (2+1j-x—(2x—2+lnx) 3
' X 1Y
f (x)= B) =
X
2x+1-2x+2-Inx 3-Inx
= 5 = > ,xE(O,+°0) 2p
X X
b) - 2x-2+Inx)'
limf<x)=1im2x 2+lnx=1. (2x x) B 3p
= Inx x>l  xlnx  x=1  (xlnx)
2+l 2
= lim—* = p
x—1Ilnx+1
<) f'(x)=0©x=63;pentru orice xE(O,e3], f'(x)zO,deci f este crescatoare pe (O,e3]
2p
si, pentru orice xE[e3,+00), f'(x)sO,deci f este descrescdtoare pe [63,+00)
limf(x)=—00, f(e3)=2+i3€(2,3) si f este continud, deci cel mai mare numar intreg
x—0 e 3p
m pentru care ecuatia f (x) =m are cel putin o solutie este 2
2.a) | 2 2 2 2
J.f(x)exdx=J.(x+4)dx= —+dx || = 3p
0 0 2 0
=2+8=10 2p
b) | 1 1 1 1
J.f(x)dx=J.(x+4)(—e_x) dx=(x+4)(—e_x) -t = 3p
0 0 0 0
=_§+4—1+1=5—é 2p
e e e
C n+l ny\ _x
) L e ' 1(x++4x )e 1 o '
I, =J. dx, de unde obtinem [,,; +41, =I dx=Ix e dx, pentru orice | ,
o X+4 0 x+4 0 p
numadr natural nenul n
1
Cum e" <e, pentru orice xE[O,l}, obtinem [, +4I, se_[x"dx:e' a - , pentru
0 n+llg n+l 3p
orice numdr natural nenul n
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