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5.1 Într-o urnă sunt 2025 de bileţele pe care sunt scrise numerele de la
1 la 2025 (câte un număr pe fiecare bileţel). Care este numărul minim de
bileţele pe care trebuie să le extragem din urnă pentru a fi siguri că printre
numerele extrase există două a căror sumă nu se divide cu 18?

5.2 Dintr-un număr natural n am scăzut suma cifrelor sale, apoi din
numărul obţinut am scăzut suma cifrelor sale şi am continuat ı̂n acest mod
până când am obţinut pentru prima oară un număr de o singură cifră. Aflaţi
numerele n cu proprietatea că numărul de o cifră se obţine după cea de-a
zecea scădere.

5.3 Găsiţi toate numerele prime p, q, r, s şi numerele naturale nenule
x, y, z, t cu proprietatea:

p2·x + q2·y + r2·z + s2·t = p · q · r · s.
5.4 Notăm cu s(a) suma cifrelor numărului natural a. Spunem că un

număr natural n este ”slim” dacă s(n) şi s(n+ 1) au aceeaşi ultimă cifră.
a) Aflaţi diferenţa dintre cel mai mare şi ce cel mai mic număr slim de 11

cifre.
b) Câte numere slim sunt mai mici decât 1020?

Timpul de lucru este de 3 ore. Fiecare problemă este notată de la 0 la 7
puncte.


