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Etapa judeteana — 15 martie 2025
Clasa a Vll-a

Barem de corectare

Problema 1:

Aratati ca, daca /20xy este numar natural, atunci si /Xy este numar natural,
unde x si y sunt cifre nenule din sistemul zecimal.

1936 < 20xy < 2116 = V1936 < \/20xy < V2116 .coovvvveeeeeeeiiie, (2p)
44 < \J20XY < 46 o i e (1P)
J20xy € N = /200y =45 = 20xy = 452 = 2025 ..oovoeeeeeoeeeeeeeee (2p)
XY =25=> /XY =5 E Nttt (2p)
Problema 2:

. m+n+p

Determinati m,n,p € R astfel incat mn + np + pm = m? + n? + p?si —5 =
=13+23+ ..+93

2
mn +np + pm = m? +n? + p? © 2mn + 2np + 2pm = 2m? + 2n? + 2p .(1p)

<=>0=>m?-2mn+n®>+n® —-2np+p*+p*—-2pm+m? ... (1p)
<=>0=2(M—n)2+ M=)+ (P =M% e, (1p)
<=>M-—N=n—P=pP-M=0 <ESM=EN=D coeiviirrrrrrrrrrrrrrerreeens (1p)
Dar™ P — 134234 4B =>m=n=p=13+234+ . +9% ... (1p)
9102
B+234+ . +93=(142+ ..+9)%= (T) = 452 = 2025 roccrerrenn (1p)
=>m=n=p = 2025. Raspuns: m =n =p = 2025. . ....... (1p)
Problema 3:

Fie paralelogramul ABCD si M mijlocul laturii AB. Diagonala AC intersecteaza
DM in punctul P.

a) Daci aria paralelogramului ABCD este de 144 cm?, calculati aria
triunghiului ADP.

b) Daca R este simetricul lui P fata de M si DT || AR, TEAC, sa se arate ca
AD ||RT.
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a) Fie ACNBD = {0} , Apo =7 Aapcp =~ 144 =36cm?........................ (1p)
P este centru de greutate in triunghiul ADB..............coooiiiiiiiii (1p)
Aupp = EAADO = 5 36CMZ =24 CM2 ..o, (1p)
P este centru de greutate in triunghiul ADB 2

) o e e Breutate In rlng A0 — PR=DP= DM ...........c...o.cooonn (1p)

<« DPT =< RPA
ADPT) DP=RP  =>ADPT=ARPA (U.LU)=DT=AR................ (2p)

<« PDT =<« PRA
ADTR- paralelogram =AD || TR...........ccoooiiiiiiiiiiiieii (1p)
Problema 4:

Fie cercul €(0; R) si punnctul D € Ext. C(0; R). Ducem tangentele din punctul
D la cercul €(O; R) care intersecteaza cercul in punctele A si B. Fie C € C(O; R)
astfel incat BC este diametru. Stim cd AC = AO si ACBD patrulater convex.

a) Calculati m(<t ABC).
b) Aratati ca m(<«« ABC) = m(<« 0DC).

A C
D 0
B
a) BC- diametru => O- mijlocul segmentului [BCl. i, (1p)
AABC- dreptunghic in A, AC = AO =— = CO => AAOC- echilateral
=>m(£ ACO) = 600, (1p)
m(<« ACB) = 60°
=>m(«« ABC) =300 ... 1
{m(qt BAC) = 900 > ™ ) (p)
b0 AO = BO Ic
b) Sane DO = DO =>AADO =ABDO ....................... (1p)
<« DAO =< DBO = 90°
AAOB-isoscel => m(<« AOB) = 180° — 30° — 30° =120° ........... (Ip)
+DOA=+<DOB _ —
DoAseDoge1ze0 => M(ELDOB) = 60°. ... (Ip)
m(< DOB) = 60° => m(« ODB) = 30°=m (£ ABC).....c.cocvvivieiiin.. (1p)
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