INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN

§ MINISTERUL EDUCATIEI SI CERCETARII L.
BISTRITA-NASAUD

CONCURSUL NATIONAL OLIMPIADA SATELOR DIN ROMANIA
Etapa judeteana — 15 martie 2025
ClasaaVla
BAREM
Problema 1

Aflati trei numere naturale nenule a, b, c mai mici sau egale cu 9 astfel Tncat

a,(b) + b,(c) +c,(a) =20, ab+b,a=11sib,c+c,b=11.

Solutie:

D I o D0 oottt 1p
9 9 9

B D L oottt e oottt e et e et n et e e et n et e 1p
10 10

B D ettt ettt ettt 1p

10 10

10a + 10b + 10c = 180
11la+11b =110
11b +11c =110

A D 4 C = 18— 1p
A F D = 10 i e 1p
D 4 € = 10 oo ———————— 1p
A = 8, D = 2, € = Bt 1p
Problema 2

Determinati numerele naturale p, q, r, cu proprietatile p, q, r prime, p > q > 1,

p= q+3r513 " e N.

Solutie:

p=q+3r _

p>q>r}=>p,q1mpare ............................................................................. 2p

3r=p-— qE]\/[Z:>2|3r:>2|r} _ 9 5
r numAr prim s p

:>q_14EN=>—EN=>7|q :>7|q}:>q_7 2
q numar prim

D D = L3 ————————— 1p
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Problema 3

Sa se determine masura unghiului <AOB, stiind ca raportul dintre
complementul sau si suplementul sau este egal cu cel mai mare numar rational

. . 3 7 <. e A
exprimat de fractia a::C, unde 3x este numaér prim care divide abc.

Solutie: L
Cum 3x este numar prim=> 3x € {31,37} ..o, 1p
Dacid 3x = 31, cum 3x/abc = abc = 3x - A,unde A € {4,5,6, ...,32}u......... 1p

Daci 3x = 37,cum3x/abc = abc = 3x - B, unde B € {3,4,5, ..., 27}........ 1p

: . : . 3x 5= .
Cel mai mare numar rational exprimat de fractia — unde 3x este numar prim care

QIVIDE @DC BSIE moe = 2. oo e s s s se e e eeeeee o 2p
37:3 3 i

Notém masura unghiului $A0B CUx = = =~ < 270" — 3x = 180’ —x &

L T 1< A 2p

Problema 4

Fie M multimea triunghiurilor care au masurile unghiurilor numere naturale
direct proportionale cu trei numere naturale consecutive. Aflati numarul de
elemente ale multimii M.

Solutie:

Notam cu X, Y si Z masurile unghiurilor

x _X_L_x+y+z_60°
E T T arL B T g 2p
DN Z = 2 2 7 = 600 oottt ettt 2p
X = x =600
Din a-1 a - a } =>a€{273,4,5,6,10,12,15,20,30,60}.......... 2p
x numar natural,a # 1
Multimea M are 11 elemente...........coiviiiiiiiiiiiiiiee s 1p
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