INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN

§ MINISTERUL EDUCATIEI SI CERCETARII L.
BISTRITA-NASAUD

CONCURSUL NATIONAL OLIMPIADA SATELOR DIN ROMANIA

Etapa judeteana — 15 martie 2025
Clasa a-V-a

Barem de corectare

Problema 1.

Gasiti cel mai mic numar natural care da restul 3 prin impartirea la 13 si restul
7 prin impartirea la 17.
Solutie:

Fie n € N, numarul cautat. Conform teoremei de impartire cu rest avem: {:ll Z 115;212 -_ll__?; ................... (2p)
© 13¢c;+3= 17¢, +7 /=3

© 13ci = 17¢, +4 /—13c,

< 13¢; —13¢, = 4¢c, + 4

E 13(01 = €2) = A(Co F 1) ittt ettt e s (2p)

13 / 4(c, + 1)

13,4 sunt prime intre ele =13/(+1)=

Din13(¢c; —¢;) =4(c, +1) = {

cea mai mica valoare pentru c, +1 =13 = c,minim = 12 i (2p)
U= 17 12+ 7 = 211 oo eeeeseee et s e ee e s (1p)
Problema 2.

Aritati ci numirul A = 6255% + 3 - 52023 4 24 . 125674 este pitrat perfect si

cub perfect .

Solutie:

A= 625506 + 352023 4 4. 125674 = (54)506 1 3.52023 | p4.(53)674 . (2p)
A=52024 1 3.52023 4 94 . 52022 ettt (1p)
LT G TR O (1p)
A= 520220 G4 ettt (1p)
A=52022. g4 = (51011)2. 82 — (51011.8)2  deci A este un pitrat perfect ............cccoceveveveunne. (1p)
A=52022. 64 = (5674)3 .43 = (557%.4)3  deci A este cub perfect .........cccoevevvieverereierceee, (1p)
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Problema 3.
Aflati numerele de forma bc si p pentru care are loc urmitoarea relatie

5-bc-cb+3-b+3-c=p,unde bc,chsi psunt numere prime.
Solutie:
Daci bc,ch sunt numere prime atunci b, ¢ € {1;3; 7,9} covevoveerieeieeeeeee e (2p)
Distingem urmatoarele cazuri :
C;: bc=11, cb =11atunci5-11-11+3-1+3-1 =611, 611: 13, nu convine
Cy: bc =13, cb =31 atunci 5-13-31+3-1+ 33 = 2027 , 2027 este un numar prim, ......... (2p)
Cy: bc =17, ¢cb =71 atunci5-17-71+3-1+3-7 = 6059 , 6059: 73, nu convine
Cyy: bc =19, cb =91 atunci5-19-91+3-1+3-9 = 8675 , 8675 5, nu convine
Cy: bc =37, cb =73 atunci 5-37-73+3-3+3-7 =13535 , 13535 5 nu convine

Cy;: bc =39, cb =93 nu convine pentru ci : bc , ch nu sunt numere prime

Cy;: bc =79, ch =97 atunci5-79-97 +3-7 +3-9 = 38363, 38363: 13, nu convine .......... (2p)
Solutie BC = 13, €h = 31Si P = 2027  ceovoeeeeeeeeeee et (1p)
Problema 4.

La un concurs de matematica, elevii participanti primesc fiecare pe rand din
partea organizatorilor bilete cu numerele : 1; 2;5;10; 17 ; 26; ......
a) Determinati ce numere vor aparea pe urmatoarele trei bilete
b) Citi elevi participa la concurs, daca pe ultimul bilet este numirul 2026?

Solutie :
a) Observam ca numerele de pe bilete respect urmatoarea regula :

1=0%2+1;, 2=1%41;, 5=22+1; 10=3%2+1; 17=4*+1; 26=5%+1....(1p)

Pe urmitoarele bilete vor fi numerele : 62+ 1 =37; 72+ 1=50; 82+ 1=65 ................ (2p)

b) Observand regula de la punctul @), avem: x2 + 1 =2026 ...........cccvviiriiieiiinaininnan.n, (1p)
DE UNAE X2 = 2025 , XT D i, (1p)
Primul bilet are numirul 1 = 02 + 1 deducem n=45+1 =46 participanti ................................... (2p)

Solutie : 46 elevi participanti
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