OLIMPIADA DE MATEMATICA
Faza locala
Brasov, 14 februarie 2025

ClasaaV-a

e

. Aritati ca numerele de forma 5"4.2" —625 se impart exact la 5625, pentru orice numar
natural 7.

Gazeta Matematica

N

(@) Scrieti numarul 2025 ca suma a doua patrate perfecte nenule.

(b) Scrieti numairul a = 2025%%?° ca suma a doud patrate perfecte nenule.

George Chetreanu

w

. Impartind un numar de 4 cifre la rasturnatul sidu, obtinem catul 6 si restul 139. Aflati
numarul, stiind ca diferenta dintre cifra miilor si cea a unitatilor este 6, iar diferenta
dintre cifra sutelor si cea a zecilor este 7.

kksk

4. La un concurs, la care au participat 3 elevi, s-au formulat 10 intrebari. Pentru fiecare
raspuns corect se acordd 10 puncte, iar pentru un raspuns gresit se scad 5 puncte.
Concurentii au obtinut in total 240 de puncte. Stiind ca al doilea a rdspuns la un numar
de intrebari mai mare cu 3 fata de primul concurent, aflati la cate intrebari a raspuns
corect fiecare concurent.

Adriana Cataron

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.



OLIMPIADA DE MATEMATICA
Faza locala
Brasov, 14 februarie 2025

ClasaaVIl-a

1. Fie numerele naturale nenule a, b, c, d, astfel incat a, b si ¢ sunt direct proportionale cu
5, 6 5i 8, iar c si d sunt invers proportinale cu 0,25 si 0,1(6).

(a) Ce procent reprezinta b din d?
(b) Determinati numerele a, b, ¢ si d stiind ca a+2b+2c +4d = 2025.

Mihaela Sintea
2. Fie multimile A= {x|x=2";neN;10<n<25}si B={y|ly=2",meN;19 < m < 30}.
(a) Determinati multimea An B.
(b) Comparati suma elementelor multimii A cu suma elementelor multimii B.

Gazeta Matematicd, Supliment cu Exercitii (enunt modificat)

3. Fie punctele S, O, P, coliniare, in aceasta ordine. Se considera Q si R doua puncte
situate in acelasi semiplan determinat de dreapta SP. Numerele naturale prime a, b, ¢
verifica relatiile: (a) a- QOR = b-POQ, (b) b-ROS=c-QOR, (c) 2a+8b+12c =64.

(@) Determinati numerele prime a, b, c.

(b) Demonstrati ca semidreapta (OR este bisectoarea unghiului SOQ si OR este per-
pendiculard pe OE, unde semidreapta (OE este bisectoarea unghiului POQ.

Doina Paun

4. Punctele A;, Ay, ..., Ag sunt situate, in aceasta ordine, pe un cerc de centru O, astfel
incat masurile arcelor A; Ay, Az As, ..., AgA; sunt direct proportionale cu 1,2,...,8.

(a) Determinati masurile arcelor A; A, A2 A3, ..., AgA;.
(b) Demonstrati ca punctele As si A7 sunt diametral opuse.

(c) Daca punctul M este mijlocul lui A4As5 si N este simetricul punctului A, fata de
punctul O, calculati masura unghiului MON.

Rodica Cocalea

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.
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ClasaaVII-a
1. Se considera numerele:

\/ 1 1 N \/ 1 1 - \/ 1 1
12-2 1-22 22.3 2.32 7 202522026 2025-20262°
1 1 1

[V1-2]-[V3-4] ’ [v3-4]-[V5-6] et [V2023-2024] - [/2025-2026]

unde, [a] reprezinta partea intreaga a numarului real a.

A

(a) Aratati ca A este numar rational.

(b) Calculati partea fractionara a numarului 2025 - A- B.
Lucica Ghise

2. Fie neN, n = 2. Demonstrati ca daca xi, x», ..., X, € Z* au proprietatea ca
[ X1+ X2+ ...+ X5l = X1+ X2+ ... + X5 =2,
atunci cel putin unul dintre numerele x;, x», ..., X, este egal cu 1 sau -1.

Romeo Ilie

3. Fie ABCDunromb si O punctul de intersetie a diagonalelor acestuia. Considera punctele
Ee(CD)si M€ (AE), astfel incat DM L AE. Fie F simetricul punctului A fata de M si P
mijlocul segmentului FC.

(a) Aratatica OMLPD.
(b) Daca (AF este bisectoarea unghiului OAD, demonstrati cd PO = PD.

Gazeta Matematica

4. ABCD este un paralelogram cu BAD = 30° si ABD = 105°. Fie un punct E pe latura
AD, astfel incat AE = BE. Perpendiculara din D pe BC intersecteaza dreapta EB in F.

(@) Demonstrati ca BDCF este trapez isoscel.
(b) Aratati ca raportul dintre aria paralelogramului ABCD si aria trapezului BDCF

AB
este egal cu —.
AD

Dorina Rapcea

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.
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Clasa a VIII-a

1. Fie x,y € R, astfel incat x*(y + z) = y?(x + z) = 2024 si x # y. Calculati z(x + y).

Gazeta Matematica
2. Determinati numerele reale nenule a, b, ¢ stiind ca
1 1 1
a+—=2b, b+ —=2csic+— =2a.
bc ac 3 ab
Romeo Ilie

3. O furnica se deplaseaza pe suprafata lateralda a unui con de la punctul A la punctul B,
unde AB este un diametru al bazei conului, parcurgand drumul cel mai scurt.
Determinati lungimea drumului parcurs de furnica, stiind ca generatoarea conului are
o lungime de 50 cm, iar prin desfasurarea suprafetei laterale a conului se obtine un
sector circular care are masura unghiului la centru egala cu 120°.

Ioana Masca

4. Consideram piramida triunghiulara VABC avand VALVB, VB1VC si VCLVA. Fie
VD1BC,cuDeBCsiVH1AD, cu He€ AD. Demonstrati ca:
(@) (VAD)L(ABQC).
(b) H este ortocentrul triungiului ABC.
(©) ipe=G g+ Aipo+ A

BC vCcA:

Marinela Canu

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.



