CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA SI INFORMATICA
"GRIGORE MOISIL" - EDITIA a XXXV-a
BISTRITA, 24-26 MARTIE 2023

Clasa a VIII -a

1. Aflati cea mai mica valoare a expresiei F(z,y, 2) = x 4+ 2y + 3z atunci cand
numerele intregi x, y, z verifica relatia:

203z — 1)+ y(y —4x) + 4z(z —x) = 1.
2. a) Fie a,b,a, f € (0,00). Demonstrati ca

(aa+ )% +5) > (a+ )"

b) Demonstrati ca pentru orice numere negative x,y, z are loc inegalitatea:

1 n 1 N 1 S 1/ x . Y n z
r+2y y+22z z+2x  3\yz z2x zy)
3. Piramida patrulatera VABC'D are proprietatea ca planele (VAB) si (VCD)
sunt perpendiculare pe planul (ABC).
a) Demonstrati ca dreptele AB i DC' sunt concurente.

b) Fie S punctul de intersectie a dreptelor AB i DC. Demonstrati ca
VS 1 (ABC).

c¢) Descrieti modalitatea prin care se obtine o piramida patrulatera cu doua

fete opuse perpendiculare pe planul bazei.

4. O multime M de 31 de numere naturale contine numarul 226, iar cel mai
mare element al sau este 2023. Se mai stie ca suma oricaror 16 elemente ale
multimii este mai mare decat suma celorlalte 15 elemente ramase.

Aflati celelalte elemente ale multimii M.

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare problema este notata cu 7
puncte. Timp de lucru: 3 ore.



