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OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 
ETAPA LOCALĂ – 11.02.2023 

CLASA a VIII-a 
BAREM DE CORECARE ȘI NOTARE 

 

SUBIECTUL I (7puncte) 

Aflați numerele reale x și y pentru care 

√4𝑥2 − 20𝑥 + 34 + √4𝑥2 + 20𝑥𝑦 + 25𝑦2 + 16 ≤ 7. 

Soluție: 
4𝑥 2 − 20𝑥 + 34 = (2𝑥 − 5)2 + 32.....................................................................2p 

4𝑥 2 + 20𝑥𝑦 + 25𝑦2 + 16 = (2𝑥 + 5𝑦)2 + 42...................................................1p 

√(2𝑥 − 5)2 + 32 ≥ 3...........................................................................................1p 

√(2𝑥 + 5𝑦)2 + 42 ≥ 4........................................................................................1p 

Condiţiile 2𝑥 − 5 = 0 şi 2𝑥 + 5𝑦 = 0................................................................1p 

Aflarea 𝑥 =
5

2
 şi 𝑦 = −1.....................................................................................1p 

 

SUBIECTUL II (7puncte) 

Aflați numerele reale 𝑥 pentru care (𝑥 +
1

𝑥
) (𝑥3 +

1

𝑥3
) = 4. 

Soluție 

Daca notăm 𝑥 +
1

𝑥
= 𝑎 atunci 𝑥 3 +

1

𝑥3 = 𝑎3 − 3𝑎.............................................................2p 

Înlocuind în ecuaţie obţinem 𝑎(𝑎3 − 3𝑎) = 4 sau echivalent 𝑎4 − 3𝑎2 − 4 = 0 sau încă 
(𝑎2 − 4)(𝑎2 + 1) = 0 cu soluţiile 𝑎 = ±2............................................................................3p 

Din 𝑥 +
1

𝑥
= 2 ⇒ 𝑥 = 1..........................................................................................................1p 

Din 𝑥 +
1

𝑥
= −2 ⇒ 𝑥 = −1....................................................................................................1p 

 

SUBIECTUL III (7puncte) 

Dreptunghiurile ABCD și AECF se află în plane perpendiculare și au diagonala 

AC comună. Dacă AC= 40 𝑐𝑚 iar BC=CF= 20𝑐𝑚, calculaţi distanţa de F la dreapta 
BC. 

Soluție 

Construim perpendiculara FM pe planul (ABC) 

(ABC)∩(AEC)=AC şi (ABC)⊥(AEC) ⇒ FM⊥AC...............................1p 

FM= 10√3cm........................................................................................1p 

Construcţia MN ⊥ BC, cu N∊BC  
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Δ𝐶𝑀𝑁 ∼ Δ𝐶𝐴𝐵 şi aflarea MN= 5√3 𝑐𝑚.............................................3p 

Demonstrarea FN ⊥ BC ........................................................................1p 

Calculul  FN= 5√15 cm din triunghiul FMN........................................1p 

 

SUBIECTUL IV (7puncte) 

Un paralelipiped dreptunghic are suma ariilor a câte două fețe alăturate de 32 m2, 

35 m2 și respectiv  27m2. Aflați lungimea diagonalei paralelipipedului. 

Supliment Gazeta matematică, nr.12 din 2022 

Soluție 

Ll+Lh=32, Ll+lh=35, lh+Lh=27........................................................1p 

2Ll+2lh+2Lh=32+35+27⇔ Ll+Lh+hl=47.........................................1p 

Ll=20, lh=15, Lh=12..........................................................................2p 

L=4 cm, l=5 cm, h=3 cm....................................................................2p 

Aflarea diagonalei d=5√2cm................................................................1p 
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