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e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 puncte )

, calculati modulul numarului complex z*.

1
sp | 1.Daca z= ;‘E
Sp
Sp | 3. Rezolvati, in multimea numerelor reale, ecuatia 5 +5™ =6.

5P| 4. Calculati probabilitatea ca, alegdnd un numar din multimea numerelor naturale de doua cifre,

2. Determinati m € R daca valoarea minima a functiei /:R - R, f (x) =x"—mx+1 este —8.

acesta sa fie

patrat perfect.

op 5. Determinati ecuatia dreptei ce trece prin 4 (1,—2) si este perpendiculara pe dreapta d : x+2y—5=0.
: 1 .
op 6. Dacad a € (%,ﬂ'j si sina = 3 calculati fgor .
SUBIECTUL 11 (30puncte )
x—2y+z=0 I -2 1
1. Consideram sistemul de ecuatii: <ax+y—2z=1, a,bcR si matricea sa, A= a 1 -2
—x+3y+z=>b -1 3 1

5p a) Aritati ca det (A) =5a+4;
5p | b) Determinati numerele reale a,b pentru care tripletul (1,0,—1) este solutie a sistemului;
5P ¢) Determinati numerele reale a,b astfel incat sistemul sa fie compatibil nedeterminat.

2. Pe R se defineste legea de compozitie asociativd: x*y=xy—x—y+2.
Sp | a) Calculati \/5 *2
Sp b) Determinati elementele simetrizabile ale lui R raport cu legea ,, *”’;
P ¢) Rezolvati, in multimea numerelor reale, ecuatia x % x % x *---*x =1025,

[N —
10 ori x
SUBIECTUL III (30 puncte)
1. Se considera functia f': (—l,oo) - R,f(x) = ln(x + 1) _Ll .
X+
5p | a) Aratatica f'(x)= %,Vx e(-Lwo);
(x + 1)

/(%)

2 b
X

5p | b) Calculati lgx(}

5p ¢) Demonstrati ca ln(x + 1) > %,Vx e (—1,00) .
X

2. Se considerd functiile f, :R >R, f, (x) =

. 1 o .
5p | a)Aratati cd Fi:R—>R, F (x) = Eln(x2 + 4) este o primitiva a functiei f, ;

o e . . . . Vs
S5p b) Determinati o primitiva a functiei f, a carei reprezentare grafica trece prin punctul A(2,——

Sp | ¢) Aritati cd orice primitivi a functiei f, este bijectivi.

Proba scrisa la matetematicd M mate-info

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
Pagina 1 din 1

)

Simulare



SRR S ER/V(/

N MINISTERUL EDUCATIEI

”("Eﬁ. INSPECTORATUL SCOLAR T
@ JUDETEAN MARAMURES @ >0
Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)

Matematica M_mate-info
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informaticd

Simulare

* Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul

corespunzator.

* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari

partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

* Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finald se calculeazi prin impairtirea la zece a

punctajului total acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
1. -3, -1-i3 3p
Z=———> 7 =————
2 2
& 42 2p
2. A m’ —4 3p
Fon ===
4a 4
m —4=32=>m,, =16 2p
3 5”‘+5‘x:6:>5-5x+5Lx:6:>5-52)‘—6-5"+1:0 3p
5"=1=x=0
5" =§:>x2 =-1 2p
4. Nr. cazuri posibile:90; cazuri favorabile: 4°,5%,---,9°. 3p
6 1
P=—=P=—
90 15 2p
S. g y—y,=m(x—x,); m-m;=-1 3p
mdz—%:>m=2:>g: y+2=2(x—1): g:y=2x-4
2p
6. cosa<0
cos205=1—sin2oc:>cos205=1—l:>cos205=§ = cosaz—g 3
9 9 3 p
2
t [
g 1 2p
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SUBIECTUL II (30 de puncte)
1.a) 1 -2 1
det(d)=|a 1 -2/=1+3a-4+1+6+2a 3p
-1 3 1
det(A)=5a+4 2p
b) x=1,y=0,z=-1 verifica ecuatiile 3p
a+0+2=1=a=-1
—1+0-1=b=>b=-2 2p
¢) det(A)=0:>a=—§:>rang(A)S2
_ 3p
d, = 12 _12| =3 # 0,decirang(A) = 2
2 10 5
d,=|1 -2 1|=0=b=-2
31 b 3 2p
2.32) | x2=22-2-2+2 3p
2x2=42
2p
b) Element neutru: e=2 3p
Fie x element simetrizabil = (3)x' e R: x*x'=x"*x=2=x'(x—-1)=x
x#1=(3)x'=——eR, deci U(R,*)=R\{1}
x—1 2
Y
©) x*x*x*---*x:1025<:>(x—1)10+121025 3p
%r—/
10 ori x
(x_l)lo =2 x-1=2=x =3 x,=-1 2p
SUBIECTUL III (30 de puncte)
1. a) Y 3p
"(x)=| mn(x+1)-— | =
7=
_ 11 - x : 2p
x+1 (x+1) (x+1)
b) o ' 3p
im0 2y /00) _
=0 x x—0 2x
X
2
fim Y1
=0 2x 2 2p
c)
f'(x)=0:>x=0; f’(x)<0,‘v’x<0; f’(x)>0,‘v’x>0 3p
2p
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x=0 este punct de minim global, deci f'(x)>f(0)=0
2.2) , ' 3p
(E (x)) = [lln(x2 + 4)]
2
2p
x
== = f,(x), VxeR.
b) x’ 4 X
F(x)e X)dx = dx=||1- x =x—2arctg —+C
(*) M() Ix2+4 I( x2+4jd €3 3p
x Vs
F(x)zx—2arctg§+c; F(2)=—E:>c=—2
X
F(x) =x—2arctg—-2
2 2
P
C) x! ' TR
F,(x)e j = 4dx = F, (x)=f,(x)>0, vxe R= F, este injectiva 3p
£ (x)—x2 -4+ 16 =F (x)—x—3—4x+8arct L
‘ ERVIRSL A £27¢
Cum lim F, (x)=—0, limF, (x) =0 si F, este continua, rezulta cd F, este 5
X—>—00 X—>00 p
surjectiva.
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