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Matematica M_gz-nat

Testul 11
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL | (30 de puncte)
5p | 1. Determinati al patrulea termen al progresiei geometrice (by, ) _,, stiind ca b, =6 si by =3.
5p | 2. Se considerd functia f:R >R, f(x)= x? +3x—4. Determinati numerele reale a, pentru care
f(-a)+ f(a)=0.
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 2™ =16-47%.
5p | 4. Calculati probabilitatea ca, alegdind un numar din multimea numerelor naturale de doua cifre,
acesta sa aiba cifra unitatilor egald cu dublul cifrei zecilor.
5p | 5. Tn reperul cartezian xOy se considerd punctele A(2,5), B(4,-3) si C(a,a+3), unde a este un
numar real. Determinati numarul real a pentru care dreapta OC trece prin mijlocul segmentului AB.
5p | 6. Aratati ca sin? (X + %) —cos? (X + %) =C0S2X , pentru orice numar real X.
SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
e . 1 1) . 1 a _
1. Se considerd matricele A= 5 si B(a,b)= b 1 ,unde a si b sunt numere reale.
5p | @) Aratati ca det(B(1,2))=—1.
5p | b) Aratati ca det(A-B(a,b))=0, pentru orice numere reale a si b.
5p | ¢) Determinati numerele reale a si b pentru care A-B(a,b)=B(a,b)-A.
2. Pe multimea M =[1,+00) se defineste legea de compozitie Xoy =|x—y|+1.
5p | a) Aratati ca 305=3.
5p | b) Calculati a—b, stiind cd a=(203)c4 si b=20(3-4).
5p | C) Aratati cd existd o infinitate de perechi (m,n) de numere naturale nenule pentru care men=m.
SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)
1. Se considera functia f :(l, +oo) >R, f (X) = InX—_i .
X+
5p a) Arﬁtap ca f ‘(X):H , X€(1,+OO).
5P | b) Calculati lim f(x).
X—>+0
5p | ¢) Demonstrati ca functia f nu este surjectiva.
2. Se considera functia f:R >R, f(x)=x+1.
1
5p | @) Aratati ca IZf (x)dx=3.
0
1
5p | b) Calculati Iex f(x)dx.
0
e e
5p | ¢) Demonstrati ca I f (ex)dx < Ief(x)dx.
0 0
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