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Matematica M_mate-info

Testul 10
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematicd-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)
Sp | 1. Calculati modulul numarului complex z = (2 +3i )(2 -3i ) - (9 -3i ) .
5p | 2. Se considerd functiile f:R >R, f(x)=x-2si g:R—>R, g(x)=5x+20. Calculati (g /)(2).
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 4573 = T
5p | 4. Calculati probabilitatea ca, alegdnd un numar din multimea numerelor naturale de trei cifre, acesta
sa aiba produsul cifrelor egal cu 8.
5p | 5. Se considerd paralelogramul ABCD cu AB=4, BC =6 si masura unghiului 4BC de 120°.
Determinati modulul vectorului W, unde punctul M este mijlocul segmentului BD .
. . . . . 2
5P | 6. Se considera triunghiul 4BC cu AB=12, AC=16 si BC =20. Aritati ci %=§, unde r este
raza cercului inscris in triunghiul ABC si R este raza cercului circumscris triunghiului 4BC .
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
a 1 -2 ax+y—-2z=2
1. Se considerd matricea A(a)=| 2 1 3 | si sistemul de ecuatii 2x+y+3z=1
2a-1 2 1 (2a-1)x+2y+z=a

Sp
Sp
Sp

Sp
Sp
Sp

unde a este numar real.
a) Ardtati ca det(4(4))=5.
b) Determinati numarul real a pentru care matricea A(a) nu este inversabila.

¢) Pentru a =3, determinati solutiile (X, .2y ) ale sistemului de ecuatii pentru care zé =Xy +Yo-

2. Pe multimea G = (1,+oo) se defineste legea de compozitie asociativd x * y =+ xlogs )
a) Arataticd 4+3=2.
b) Aratati ca e =9 este elementul neutru al legii de compozitie ,,*” .

¢) Determinati x € G, stiind ca este egal cu simetricul lui 1n raport cu legea de compozitie ,, * .

SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)

1. Se considera functia /R >R, f(x)= (x2 - 9)(x2 - 4) +3.

5p | a) Ardtatica f'(x)= 2x<2x2 —13) ,xeR.
. . sin(x-3 1

S5p | b) Aratati ca 11mM =—.

=3 f(x)-3 30
Sp | ¢) Determinati valorile reale ale lui m pentru care ecuatia f (x) =m are exact patru solutii reale .

2. Se considera functia f:R >R, f(x)=_2xarctgx.
2
X

5p | a) Aratati ca _[ de =3.

, arctg x
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Sp | b) Determinati numarul real nenul a pentru care J. f (x)dx =Z_3.
0 a
1
5p | ¢) Demonstrati ca J. xf(x)dx=0.
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