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Olimpiada Nationala de Matematica 2020
Etapa locala — lasi

CLASA a V-a
Barem de corectare

Problema 1. Sa se determine numerele naturale de forma abc stiind ca ab=bc+a’ iara#0,b+0.

Solutie si barem: Daci ab = bc + a®=>a’<99=>ac€ {1, 2, 3, A 2p
1) a=1=>1b=bc+1=>9=9b+c=>b=15ic=0=>abc =110ucccciirrerrererrrrrrrrrrrrrrrrrrrrrrrrere. 1p
2) a=2=>2b=bc+2°=>12=9b+c=>b=15c=3=>abBC = 213 eiceireererrrrreerrercrererrerrsrreeron. 1p
3) a=3=>3b=Dbc+33=>3=9b+C, fals dE0ArECE D # 0.eoveveeeeeeeeeeeeeeee e 1p
4) a=4=>4b=bc+4°=>40=09b +c + 64 (fals)

FINalizare: abc € {110; 208 . om it 1p
Oficiulp

Problema 2. Vlad are o suma de bani. Dupa ce dubleaza suma cheltuieste 160 lei. Tripleaza suma ramasa si
mai cheltuieste 900 lei. Dupa ce dubleaza noul rest si cheltuieste 600 lei constata ca i-au mai ramas 900 lei.

Ce suma initiala a avut Vlad?

Solutie si barem: Notdm cu S suma INItIAlA.............ocoiiiiiiiiii s 1p
Tinand cont de enunt, obtinem ecuatia 2 - [3 - (2 - S—160) —900] —600=900.........c.ccevevirrrririnrnnnnn 3p
Finalizare. Se 0DINE S = 355 [81.....c.iiuiiiiiiiec s 3p

Problema 3. Se scriu in ordine primele 2020 numere naturale nenule. Elimindm din acest sir o parte din
numere dupa urmatorul procedeu: tdiiem un numar, sarim un numar; tdiiem doud numere, sarim doud numere;
tdiem trei numere, sarim trei numere; s.a.m.d.

a) Verificati daca 2020 este tdiat sau nu.
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b) Cate numere au ramas netaiate?

Solutie si barem: a) Pasul 1: taiem un numar, sarim un numar;
Pasul 2: tdiem doud numere, sarim doud numere;
Pasul 3: tdiem trei numere, sarim trei numere;

Pasul n: tdiem n numere, sarim n numere;
Dupa n pasi, vomaveal+2+3+..+n=n-(n+1):2 numere sarite => vom avea n - (n + 1) numere tdiate

L 0 1P 2p
Cautam acel n € N pentru care n - (n + 1) < 2020 si pentru care nu se mai poate aplica pasul urmator (adica
cel mai apropiat produs de doud numere consecutive mai mic decat 2020).........cccccvevveieiieeiieiesieese e 2p
Gasim n =44 => 44 - 45 = 1980 numere tdiate sau sarite, vom avea 990 numere tdiate si 990 numere sdrite si
au ramas 40 de numere care vor fi taiate, prin urmare 2020 va fi taiat............cccooveeieviieiiiiccicieeeee e 1p
b) Sirul va contine 990 + 40 = 1030 numere taiate si 990 numere sarite (NEtAIAte).........coovrvvrrrerereririeereennn, 1p
Oficiulp

Problema 4. Determinati X, y, z numere naturale daca

2%+l 4 2% 4 27 = 2368

Solutie si barem: Se scrie Tn mod unic 2368 = 2 + 2% +2% ..o 2p
Ecuatia devine 27 T 4 2% 4 272 210 4 28 120 e 1p
Analizdm cazurile
1) 5-x+1=11
2-y=8
Z=6
sau
2) 5-x+1=11
2:y=6
z=8
sau
3) 5:x+1=6
2-y=8

Finalize. Se obtin solutiile
1) x=2,y=4,2=6
2) x=2,y=3,2=8

B) X T L, Y T, Z = L b bbbttt bbb eneas 1p
Olimpiada Nationala de Matematica 2020 — etapa locala, clasa a V-a, BAREM Str. N. Balcescu nr. 26, 700117, Iasi
Judetul IASI Tel:  +40 (0)232 26 80 14

Fax: +40 (0)23226 77 05
www.isjiasi.ro



