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Problema 1.

a) Aratati ca «/2n +44n% -1 = v2n +1\;;/2n -1 , pentru orice numar natural nenul n.
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pentru care S, <+/2.

b) Fie S, = . Determinati cel mai mare numdr natural n

Problema 2.
Fie f:C—>C , f(Z):22—(m+3i)z+(m+5)i+m+5,unde m este un numar real.

a) Pentru m=0, calculati f(i)— f ().
b) Aflati numerele reale m pentru care ecuatia f (Z) =0 are cel putin o solutie reala.
c) Aratati cd functia g:C—>C, g(z)=f(z)+ f(ez)+9g (822) nu este injectivi, unde & este un

numar complex cu g = 1, e#1.

Problema 3.
Se considera functia f :(0,00) >R, f(x)=1log,x

a) Aflati m,neR stiind cd f(xz-éﬁ):m- f(x)+n-f(y), pentru orice x,ye(0,0).

b) Dacd a,be(0,0) astfel incat f (a;bj = f (a); f (b) , determinati %

c) Demonstrati cd, daca a,be(o,%j, atunci a log,a+b log,b <—(a+b)log,(a+b).

Problema 4.
a) In sistemul xOy se consideri un triunghi echilateral astfel incat afixele a doua dintre varfuri sunt

z,=0,z, =2 . Determinati afixul celui de-al treilea varf al acestui triunghi.
b) Demonstrati ca, daca z,,2,,z, sunt numere complexe astfel incat z, +z, +z, =0,|z,| =|z,| =|z,|, atunci

12,-2,|=|2,—z,|=|z;- 2| .

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare problema se puncteaza cu 7 puncte.
Timpul de lucru este de 3 ore.



