Ministerul Educéei Nationale
Centrul Naional de Evaluarei Examinare

Examenul de bacalaur eat national 2019
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 8
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocagionalda, profilul militar, specializarea matematicd-informatica
e Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 punctedin oficiu.
» Timpul delucru efectiv estede 3 ore.
SUBIECTUL | (30 de puncte)

Sp
Sp
Sp
5p

Sp

1. Se considérnumerele complexe; =3-i si z, =8-3 . Aratati ca 3z -z, =1.
2. Determina numirul real a pentru caref (a) + f (a+1)=35,undef R - R, f(x)=x-5.

3. Rezolvai n mukimea numerelor reale eqism2 [#* — 4% + 32= (.
4. Calculai probabilitatea ca, alegadnd un nimm din mutimea numerelor naturale de o &jfacesta

si verifice relaia n(n+1) = 42.
5. In reperul carteziaxOy se considerpuncteleA(8,4), B(0,6) si C(m,5). Determing numirul

real m, stiind ci AC=CB.

5p | 6. Calculai lungimea ipotenuzeiBC a triunghiului dreptunghicABC, stiind ca AB=6 si aria
triunghiului ABC este egalcu 24.
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
a+l 0 0
1. Se considermatriceaA(a)=| 0 1 In(a+1)|, undea este nurir real,a>0.
0 O 1
5p | @) Aratati ca det( A(J) = 2.
5p | b) Demonstrd ca A(a)A(b) = A(ab+a+b), pentru orice numere reatesi b, a>0, b>0.
5p | ©) Determina numirul reala, a>0, stiind ca A(a)A(a)A(a)=A(7).
2. Se considér x, X,, X radacinile polinomului f = X3 +mX?-mX +2, undem este nurir real.
5p | &) Determinai numérul real m, stiind ca f (-2)=0.
5p | b) Pentrum=1, determind radacinile polinomului f .
2 2 2
+
5p | ) Se considera =1 T Xp TG, X T Demonstré ci a[J[3,+w), pentru orice nuar
XoX3 X1X3 XX2
real m.
SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)

5p
Sp

5p

5p
Sp

Sp

1. Se considerfungia f :R - R, f(x) :ex(x2 +4x+1).

a) Aritati ca f'(x)=€*(x+5)(x+1), xOR.

b) Determina abscisele punctelor situate pe graficul figic f , in care tangenta la graficul fuie
f este paralélcu axaOx .

c) Determina valorile reale ale lua pentru care ectia f (x) =a are exact trei sotii reale.

2. Se considérfungia f :(1,+) - R, f(x) :Ii.
nx
a) Aritati ca orice primitivd a fungiei f este strict cresitoare pe intervalu(1,+oo) .
2

€
el
b) Calcul = f(x)dx.
) acua|£X (x)dx

c) Determina numarul real a, a>e, stind ca suprafaa plarda delimitaé de graficul fungei

g:(L+w) - R, g(x) =%, axaOx si dreptele de ectia x=e si x=a are aria egalcu 2a.
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BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Varianta 8
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocagionalda, profilul militar, specializarea matematicd-informatica
« Pentru orice soluie corecti, chiar daci este diferita de cea din barem, se acogdpunctajul corespunzitor.
 Nu se acord fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermedire pentru rezolviri par tiale, Tn
limitele punctajului indicat in barem.
» Se acordi 10 puncte din oficiu. Nota final se calculead prin impartirea la 10 a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL | (30 de puncte)

1. 3z-2,=3(3-i)-(8-3)= 2p
=9-3-8+3=1 3p

2.| a-5+(a+1)-5= 3¢ 2p
2a-9=35=>a= 22 3p

3| 4¥(2-4)+32=0- &= 1t 3p
X=2 2p

4. | Multimea numerelor naturale de o giire10 elemente, deci sud cazuri posibile 2p
Numere_le naturale de o cifrcare verifi@ relaia sunt6, 7, 8si 9, deci sunt4 cazuri 20
favorabile

_ nr. cazuri favorabile 4

nr. cazuri posibile__loz_. Ip
5.| AC =CB, deci punctulC este mijlocul segmentuluAB 2p
m=4 3p
. ABZDA‘C:>24=¥:>AC=8 3p
BC =10 2p
SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
1.a) 2 0 0 20 0
A()=|0 1 In2|= defA(})=|0 1 Ing= 2p
0 0 1 0 0 1
=2+0+0-0-0- 0= : 3p
b) (a+1)(b+1) © 0
A(a)A(b) = 0 1 In((a+1(b+13)|= 3p
0 0 1
(ab+a+b)+1 0 0
= 0 1 In((ab+a+b)+]) = A(ab+a+b), pentru orice numere reatesi b, 20
0 0 1
a>0,b>0

€) A(a)A(a) = A((a+1)2 —1), A(a)A(a) A(a) = A((a+1)3 —1), pentrua numir real,a>0 | 2p

(a+1)3—1=7<:» (a+])3: 8, decia=1 3p
2.a)| f(-2)=6m-6, pentrum numir real 3p
6m-6=0=>m=1 2p
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O f=x3ex2-x+2=(X+2)(X2-x+1 2p
1-i 1+i
4 ="2, %= IZ\/Z%')%: +|2\/§ 3p
C) | X + X+ Xg=—M, XXoXg=—2 2p
a=xl3+mx12+x§+mx§+x§+mx32:mxl—2+rnx2—2+mx3—2=m(X1+X2+X3)—6:
XXoXz XXXz XXXz XX X3 XXX¥3 X¥%3 X% % 3 3p
2
= +0 >3, deci al[3,+x), pentru orice nue real m
SUBIECTUL al lll-lea (30 de puncte)
1.8) f‘(x)=ex(x2+4x+1)+ex(2x+4): 3p
=ex(x2+6x+5)=ex(x+5)(x+]), xOR 2p
b) | Tangenta la graficul fumiei f in (X, f () este paralélcu axaOx = f'(x))=0 2p
€9 (% +5)(X+1)=0= xg=—5sauxy;=-1 3p
c)| . _ _ 6 _ 2 . _
XIer_loof(x)—O, f(—5)—§, f(—l)———e si XILrwa(x)_+w 2p
Cum f este continii pe R si f este strict monotdnpe (-«,-5), pe (-5,-1) si pe
(-1,+e), ecugia f(x)=a are exact trei sofiireale - aD(O,%j 3p
e
2.a) N . 1
F este o primitiv a fungiei f = F'(x)=f (x) =m, X0 (1,+00) 2p
F'(x) >0, pentru oricex((1,+x), deci F este strict cregitoare pe intervalu(1,+e) 3p
b) | & % e?
1 11 _ —
}[;f(x)dx—{;[—lladx—ln(lnx) T 3p
=In2-In1=1n2 2p
C) a a a a
g(x)=Inx= 4 = [|g(x)|dx= [In xdx=xIn x —jx[—l)lzdx:alna—a 3p
e e € e
alna—a=2a si, cuma>e, ohtinema=¢€> 2p
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