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1. S" se demonstreze c" dac"  !, , 0,x y z" #  #i 1x y z$ $ % , atunci : 

                 
1 1 1 3 2

.
4x y z y z x z x y

& & '
& & & & & &

 

         Lucian Dragomir, O$elu- Ro#u  

2. a) S" se arate c" nu exist" numere reale x pentru care 2 1.
2

x
x

( ) % &* +, -
 

b) S" se determine numerele reale y pentru care 2.
2

y
y

( ) %* +, -
 

Lucian Dragomir, O$elu- Ro#u, articol RMCS 25/2008 

 

3. S" se arate c" num"rul  

                      13 2 1n

na n&% & &  este divizibil cu 4 , oricare ar fi n" . 

                     Marin Chirciu, Pite#ti, RMT 4/2008 

       

4.      Pentru orice triunghi ABC se noteaz" , ,AB c BC a CA b% % % , iar I este 

centrul cercului înscris, iar G este centrul de greutate.  

          S" se arate c": 

      a)  !1
;GI a GA b GB c GC

a b c
% $ $ & $ & $

& &

!!" !!!" !!!" !!!"

 

      b) dac" 3, 4, 5c b a% % % , atunci IG  este paralel" cu .AC  

Gabriel Popa, Ia#i, GM 3/2008 

 

 

 

 

 

 

NOT :    

. TIMP DE LUCRU 3 ORE. 

. TOATE SUBIECTELE SUNT OBLIGATORII. 
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1. S" se determine numerele naturale n pentru care exist" z    

   cu 1z !  #i 1 0.nz z" " !  

    GM 4/2008 

2. S" se determine x !  pentru care 
4 4 1

2 1
2

x
x

x

x

x

" "
! #

"

. 

                      GM 2/2008 

3. S  se determine func!iile injective :f     cu proprietatea c   

                 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) , ,f x f y xf y yf x f xy x y! " # $ % . 

Iacob Didraga, RMCS 23 

4. S  se determine numerele naturale m "i n pentru care egalitatea 

2 3 2m n n mx x x x x& & & !  este adev rat  pentru orice 0, 1.x x' (  

RMCS ,enun! modificat pu!in 

 

 

 

 

 

 

  NOT :    

) TIMP DE LUCRU 3 ORE. 

) TOATE SUBIECTELE SUNT OBLIGATORII. 
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1. a) S" se dea un exemplu de matrice  !A"  
 

! , 2 2,A O A I# # , pentru care 

exist" , 2p p" $!  astfel încât pA A% ; 

b) S" se arate c" dac" , , , 2n p n p" $!  #i  !nA"  
"

! astfel încât 1pA A& % , 

atunci ( ) ( )pnrang A rang I A n& ' % . 

RMCS 24, articol  

2. Un determinant D de ordinul 3 are elementele de pe diagonala principal" egale 

cu 
1

2
, iar suma elementelor de pe fiecare linie #i de pe fiecare coloan" este 

egal" cu 1. S" se arate c" : 0.D (  

* * * 

3. Fie  !1 0,1x " #i #irul  !n n
x )"!

definit prin 3 2

1 1 , 1n n nx x x n& % ' & * $ .S" se arate c" 

#irul  !n n
x )"!

este convergent #i s$ se calculeze  !1 2lim ... n
n

x x x
+,

- - -  

* * * 

 

4. S" se calculeze 
0

3 5
lim .

2

ctgx
x x

x+

. /&
0 1
2 3

 

GM 10/2007 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  NOT :    

4 TIMP DE LUCRU 3 ORE. 

4 TOATE SUBIECTELE SUNT OBLIGATORII. 
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1. Fie  !: 0,f " # o func"ie bijectiv#.S# se studieze dac# exist# func"ii 

$ !: 0,g " # care admit primitive pe  $i satisfac rela"ia g g f%! . 

RMCS 26 

2.   Dac% G este un grup multiplicativ în care,pentru orice , ,x y z G& , avem: 

2 2xy z x y z% ' % ,s% se arate c% : 

a) ( )2 , \x e x G e* + &  ; 

b) G este abelian ; 

c) Orice grup cu propriet%"ile a) $i b) are proprietatea din enun". 

Prof. Marian Andronache, Bucure$ti,RMCS 

3. Fie  !,G , un grup cu proprietatea c% 2 ,x e x G% + & .S% se arate c% pentru orice func"ie 

:f G G"  $i orice ,a G a e& * ,func"ia :g G G" , ( ) ( ) ( )g x f x f ax%  nu este injectiv%. 

* * * 

 

4. S# se determine   
2

2

1
 , .

1

arctgxx x
e dx x

x

- -
, &

-.   

 

 

 

 

 

 

 

 

NOT :    

/ TIMP DE LUCRU 3ORE. 

/ TOATE SUBIECTELE SUNT OBLIGATORII. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


