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Barem

Subiectul 1

x− 2010 ≥ 0⇒ x ≥ 2010

y + 2012 ≥ 0⇒ y ≥ −2012

z − 4 ≥ 0⇒ z ≥ 4

 1p

⇒ x + y + z + 1− 2
√
x− 2010− 2

√
y + 2012− 2

√
z − 4 = 0 1p

(x− 2010− 2
√
x− 2010 + 1) + (y + 2012− 2

√
y + 2012 + 1)+

+(z − 4− 2
√
z − 4 + 1) = 0 2p

(
√
x− 2010− 1)2 + (

√
y + 2012− 1)2 + (

√
z − 4− 1)2 = 0

(
√
x− 2010− 1)2 ≥ 0

(
√

y + 2012− 1)2 ≥ 0

(
√
z − 4− 1)2 ≥ 0

 1p

Finalizare:

x = 2011

y = −2011

z = 5

 2p

Subiectul 2

d2 = a2 + b2 + c2

d1
2 = a2 + b2

d2
2 = b2 + c2

d3
2 = a2 + c2

 1p

a2 + b2 + c2 =
√

2(
√
a2 + b2 +

√
b2 + c2 +

√
c2 + a2) = 3

2
1p

(a2 + b2) + (b2 + c2) + (c2 + a2) = 2
√

2(
√
a2 + b2 +

√
b2 + c2 +

√
v2 + a2)− 6

⇒ (a2 + b2 − 2
√

2
√
a2 + b2 + 2) + (b2 + c2 − 2

√
2
√
b2 + c2 + 2)+

+(c2 + a2 − 2
√

2
√
c2 + a2 + 2) = 0 2p

(
√
a2 + b2 −

√
2)2 + (

√
b2 + c2 −

√
2)2 + (

√
x2 + a2 −

√
2)2 = 0⇒

1



a2 + b2 = 2, b2 + c2 = 2 s, i a2 + c2 = 2

a2 = b2 = c2 = 1 2p
⇒ paralelipipedul este cub de muchie 1 1p

Subiectul 3

a)

∆V BD dreptunghic cu m(V̂ ) = 900

În ∆BV E: CV = BC = CE = BE
2
⇒ BV⊥V E

BV⊥V E

BV⊥V D

}
⇒ BV⊥(V DE)⇒ d(B, (V DE)) = BV = a 2p

b)

În ∆BDE,DC = BE
2
, DC = mediană

⇒ ∆BDE = dreptunghic cu m(ÊDB) = 900

BD⊥DE

VD⊥DE

(ABC) ∩ (V DE) = DE

⇒
⇒ m( ̂(ABC), (V DE)) = m( ̂BD, V D) = m(B̂DV ) = 450 3p

c)

Fie CM⊥V E,CM ‖ BV,BV⊥(V DE)⇒ CM⊥(V DE)

⇒ d = CM = BV
2

= a
2

2p

2


