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Problema 1. (7 puncte)   
Se consideră numerele a = 2 ∙ n + 5 şi b = 5 ∙ n + 12, n ∈ N. Arătaţi că [a; b] = a ∙ b, unde prin [a; b] 

am notat c.m.m.m.c. al numerelor a şi b. 
 

Soluție. 
[a; b] ∙ (a; b) = 𝑎 ∙ 𝑏……………………………………………………......…….....…………..…………....(2p) 

Pentru ca [a; b] = a ∙ b, trebuie să arătăm că (a; b) = 1, adică a şi b sunt prime între ele....…..…………....(2p) 

Presupunem că a şi b nu sunt prime între ele ⇒ există d ≠ 1astfel încât d|𝑎 ş𝑖 𝑑|𝑏……..…....………....(1p) 

𝑑|5 ∙ (2 ∙ n + 5) − 2 ∙ (5 ∙ n + 12) = 1 ⇒ d = 1……..…...……………………….…………..…………....(1p) 

Contradicţie cu d ≠ 1, deci presupunerea făcută este falsă. În concluzie, (a; b) = 1………….…………....(1p) 

 

Problema 2. (7 puncte)  
Acum 5 ani, vârstele lui Sandală, Pantof şi Adidas erau direct proporţionale cu numerele 2,3 şi 5. Peste 

5 ani vârstele lui Pantof şi Adidas vor fi invers proporţionale cu 25 şi 19. Aflaţi vârstele celor trei. 

 

Soluție.Fie S, P şi A vârstele celor trei. 
𝑆−5

2
=

𝑃−5

3
=

𝐴−5

5
= 𝑘 ………………………………………………………………...……...…………..…………....(1p) 

𝑆 = 2 ∙ 𝑘 + 5; 𝑃 = 3 ∙ 𝑘 + 5; 𝐴 = 5 ∙ 𝑘 + 5 ……………………………......………………………....…………....(1p) 

25 ∙ (𝑃 + 5) = 19 ∙ (𝐴 + 5) ……………………………......…………………………………………..…………....(2p) 

𝑘 = 3 …………………………………………………………...……………………………………..…..…………....(2p) 

S = 11 ani; P = 14 ani; A = 20 ani ……………………...……………………….……………….…..…………....(1p) 

 

Problema 3.(7 puncte) 
Fie unghiul propriu ∢AOB, [𝑂𝐷 şi [𝑂𝐸 două semidrepte situate în interiorul acestui unghi, punctul 

D este în interiorul unghiului ∢AOE. Demonstraţi că ∢𝐴𝑂𝐷 ≡ ∢𝐵𝑂𝐸 dacă şi numai dacă ∢𝐷𝑂𝐸 şi ∢𝐴𝑂𝐵 au 

aceeaşi bisectoare. 
 

Soluție. 
Desen corect……………………………………………………………………………………..…………....(1p) 

" ⟹ "  fie (OM bisectoarea ∢𝐷𝑂𝐸; 𝑚(∢𝐷𝑂𝑀) = 𝑚(∢𝐸𝑂𝑀) = 𝑥 şi 𝑚(∢𝐴𝑂𝐷) = 𝑚(∢𝐵𝑂𝐸) = 𝑦 

𝑚(∢𝐴𝑂𝑀) = 𝑚(∢𝐵𝑂𝑀) = 𝑥 + 𝑦 ⇒ (OM este bisectoarea ∢AOB…………………………..………….....(3p) 

" ⟸ " (OM bisectoarea ∢𝐷𝑂𝐸 şi (OM bisectoarea ∢𝐴𝑂𝐵 ⇒ ∢𝐴𝑂𝑀 ≡ ∢𝐵𝑂𝑀 şi ∢𝐷𝑂𝑀 ≡ ∢𝐸𝑂𝑀...........(1p) 

𝑚(∢𝐴𝑂𝐷) = 𝑚(∢𝐴𝑂𝑀) − 𝑚(∢𝐷𝑂𝑀) şi 𝑚(∢𝐵𝑂𝐸) = 𝑚(∢𝐵𝑂𝑀) − 𝑚(∢𝐸𝑂𝑀) ⇒ 

𝑚(∢𝐴𝑂𝐷) = 𝑚(∢𝐵𝑂𝐸) ⇒ ∢𝐴𝑂𝐷 ≡ ∢𝐵𝑂𝐸………………………….………...……………..…………....(2p) 

 

Problema 4. (7 puncte)  
Se consideră  unghiurile ∢AOB, ∢BOC şi ∢BOD astfel încât ∢AOB şi  ∢BOC sunt adiacente 

suplementare, iar ∢AOB şi ∢BOD sunt neadiacente complementare. Dacă 𝑚(∢COD) = 135°, determinaţi 

măsura unghiului ∢AOB. 
 

Soluție. 
Desen corect……………………………………………………………………………………..…………....(1p) 

Fie 𝑎 =  𝑚(∢𝐴𝑂𝐵), 𝑏 = 𝑚(∢𝐵OD). 

Atunci                𝑎 + 𝑏 = 90°……………………………………………….…………………..…………....(2p) 

                𝑎 − 𝑏 = 180° − 135° = 45° …………………………………….…………………..…………....(3p) 

                a = 𝑚(∢𝐴𝑂𝐵) = 67°30′………………………………………………...…………..…………....(1p) 


