Ministerul Educéei Nationale
Centrul Naional de Evaluarei Examinare

Examenul de bacalaur eat national 2018
ProbaE. c)

Matematica M_tehnologic
Varianta 3
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificdrile profesionale; profilul resurse, toate calificarile profesionale;
profilul tehnic, toate calificdrile profesionale

e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 punctedin oficiu.
e Timpul delucru efectiv estede 3 ore.

SUBIECTUL | (30 de puncte)

5p | 1. Aratafi ci \/3(2-+/2) +v/2(V3-V 9= C
5p | 2. Se considarfundia f:R - R, f(x)=x?-2. Determing numerele reale, stind ci f (a)=a.

5p | 3. Rezolvai in mukimea numerelor reale eqism2’*° = 4*.
5p | 4. Calculai probabilitatea ca, alegand un nimm din mutimea A:{l, 2,3, 4, $ acestasverifice

relaia 2" < 16.

5p | 5.1n reperul cartezianxOy se considér punctele M (1,2), N(4,3) si P(6,1). Determina
lungimea segmentului1Q , undeQ este mijlocul segmentuluiP .

5p | 6. Aratati ca sin30° + sin48—- cos60- cos45

SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)

o . 1 0) . x 1
1. Se considérmatricelel, = 0 1 si A(x)= 1 5 , undex este nurir real.

5p | a) Aratati ca det( A(2) = E.
5p | b) Determina numerele realex si y pentru careA(x)CA(y) =3l,.
5p | ¢) Determina numérul intreg p pentru carenlet(A( p)A(p) + Iz) =5.

2. Pe mulimea numerelor reale se defiteelegea de compa@ asociatii x [y = xy — (x+ y) +2.
5p | a) Aratati ca 2012= 2.

5p | b) Demonstrd ca xOy =(x—1)(y—1) + 1, pentru orice numere reafesi y.

5p | ¢) Calculai 102030..0201¢.

SUBIECTUL al Il1-lea (30 de puncte)
. . X2+ x+1
1. Se considerfungia f :R - R, f(x)=—5———.
X +2X+2
1 +2
5p | @) Aratati ca f (x)=X(X—)2, xOR.
(x2+2x+ 2)

5p | b) Determingi ecuaia tangentei la graficul fumiei f 7n punctul de abscisx=-1, situat pe
graficul fungiei f .

5p | c) Demonstrd ci 1< f (x)+ f (y) <3, pentru orice numere realesi y.

2. Se considérfungia f R - R, f(x)=x%-6x%+12x+ 5.
1

5p | &) Aratati ca j(f(x)—x3)dx:9.
0

5p | b) Demonstrd ca orice primitivi a fungiei f este o funge convex pe R .
4

. 3 T
5p | c) Aratati ca _[— dx=—.
sfi(x)+127 8
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Examenul de bacalaureat ngional 2018
Proba E. c)

Matematica M_tehnologic
BAREM DE EVALUARE S| DE NOTARE
Varianta 3

Filieratehnologica: profilul servicii, toate calificdrile profesionale; profilul resurse, toate calificarile profesionale;
profilul tehnic, toate calificdrile profesionale

« Pentru orice soluie corecti, chiar daci este diferita de cea din barem, se acogdpunctajul corespunzitor.

» Nu se acordi fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermedire pentru rezolviri par tiale, in limitele
punctajului indicat Tn barem.

e Se acordi 10 puncte din oficiu. Nota finah se calculeai prin impartirea la 10 a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL | (30 de puncte)
1| J3(2-V2)+V2(V3a-V§= 23V eV 6V 12 3p
=2J3-2/3= ¢ 2p
2.1 f(a)=a%-2 2p
a’®-2=a, decia=-1saua=2 3p
3. 2775 =2% o 7x-5= X 3p
x=1 2p
4. | Multimea A are5 elemente, deci surit cazuri posibile 1p
In mukimea A sunt4 numere care verificrelgia dati, deci sunt4 cazuri favorabile 2p
nr. cazuri favorabile
= . = 2p
nr. cazuri posibile !
5.1 Q(5.2) 2p
MQ=y(5-1)%+(2- 22 = 4 3p
6. | sin30C = cos60, sin45 = cos45 2p
sin3C + sin48—- cos60- cos45  sin30  sirf45  sih30  siHG 3p
SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
l.a) 2 1 2
A(2)=(_1 ZJ:det(A( z))z‘_l jz 202-(- JOE 3p
=4+1=5 2p
b) | (x 1)y 1 10 xy—-1 x+ 3
-1 2)\-1 2 01 -y-2 3 0
X=-2,y=-2 2p
c) p>  p+2 2
Al)A(p) 2=\, 7, = det( A(p)CA(p) + 1) = B + 4p+ 4 2p
5p2+4p+4=5- 52+ - E (si, cum p este nurir intreg, oinem p=-1 3p
2.a)| 202=2m-(2+ 9+ 2= 3p
=4-4+2=2 2p
b) | xOy=xy—-x-y+1+1= 2p
=x(y-1)-(y-1+1=(x-1(y- 9+ 1, pentru orice numere realesi y 3p
¢) | 10x=x, pentru orice nugr real x 3p
102030..02018= 1) 21 81..0 2018= 2p
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SUBIECTUL al lll-lea (30 de puncte)
1l.a)

fI()():(2x+1)(x2 + X+ 2)—(x2+x+ ])( X+ 3:

3p
(x2+2x+2)2
_ XP+2x - x(x+2) . xOR )
2 2 p
(x +2x+2) (x + X+ 2)
b) | f(-1)=1, f'(-1)=-1 2p
Ecuaia tangentei esty — f (-1) = f '(-1)(x+ 1), adici y=-x 3p

c)| f'(x)=0, pentru oricex(-w,~2]= f este cresttoare pe(-«,~2], f'(x)<0, pentry
orice xO[-2,0|= f este descrestare pe[-2,0] si f'(x)=0, pentru oricex0[0,+)= f | 2p
este cresitoare pef0, +wo)

. _ 3 :§ :_1 . _ l § . l E’)
xlinjmf(x)_l’f( 2) 2,f(O) 2§| >(Ilﬁn:mf(x) 1,deC|Zsf(x)s2§| 2sf(y)sz, ap
de unde ofinem 1< f (x) + f (y) < 3, pentru orice numere realesi y
2a)| 1 1 1
[(F(x) =) ax=[(-6x% +12x+ Hax=(- 2+ &2+ &) = 3p
0 0 0
=—2+6+5-0=9 2p
b) | F:R - R este o primitiit a lui f = F'(x)=f(x), F"(x)=3x2 -12x+ 12, xOR 3p
F'(x)=3(x~ 2)2 > 0, pentru orice nu# real x, deci fungia F este convexpe R 2p
c) 4 4 4
3 1 1 X—
f'(x)=3(x-2)° = [——~—dx=[———dx=—arctg"—2] = 3
(=302 Jz.f (x)+12 J;(x—2)2+4 2 22‘2 P
:%(arctgl— arctg g):g 2p
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