OLIMPIADA SATELOR DIN ROMANIA
BAREM CORECTARE CLASAaVlll-a 12.05.2018

Problema 1.(7 puncte )

Demonstrayi urmatoarele inegalitati:

a) (i + % + %) -(a+ b +c) =9, oricare ar fi numerele reale strict pozitive a, b, c;

V243 | VBT | VT2

b) Z= + = + 2 > 6.
Solutie.

a)(§+%+%)-(a+b+c)=1+§+§+%+1+%+%+§+1 .................................................... (1p)

—h)2

demonstram cé%+§2 2 ﬁ(aa:) = 0 AdeVATrat.....cooiiiiiiiieee e e .(3p)
C424D) @D+ 2342424229 .(1p)
VZ VT VT B B2 _

b)\/—7+5+\/—§+\/—7+5+\/—§>2+2+2—6 ......................................................................................... .(2p)

Problema 2.(7 puncte)

Reprezentati grafic functia de gradul I, f:R—R , care verifica relatia:f(x) +2-f(2—x) = =2-x + 11,
oricare ar fi x € R §i demonstrati ca numarul \/f(O) +f(1)+f(2)+ -+ f(2018) este numar rational.

Solutie.
Consideram functiade gradul | f:R — R, f(x) =ax+b=a=2,b=1= f(x) =2x + 1....... ........(4p)
RePrezentarea COTECta..............oooiiiiiiii et ssba s aee s s as .(2p)

FO) + f(1) + £(2) + -+ £(2018) = 20192 = /£ (0) + f(1) + f(2) + -+ £(2018) = 2019 € Q .(1p)
Problema 3.(7 puncte )

Tn interiorul tetraedrului regulat ABCD se ia un punct T astfel incat TA = V6 cm,TA = TB = TC = 32 cm.
Calculati volumul tetraedrului.

SOIULIE: UESEIN COTBCL......c.oiiiiiiieee ettt et s e st e e e e st e e s teesbesaeesbeessesteeateessesseesteesraee s sasesaans .(1p)
Fie a latura tetraedrului si O piciorul indlfimii duse din A.Demonstram ca T este pe indl{imea AO a tetraedrului
Daci Q este piciorul perpendicularei din T pe planul bazei, ATQB = ATQC = ATQD(I.C.) = QB =QC =

QD =5 Q = 0 oottt s e s s e s ee st .(2p)
T0 =6 (2-1) T (1p)
Aplicim teorema lui Pitagora TN ATBO = a? —4a — 12 =0 => @ = 6 CM wcocvoveveeeeeeeeeeeee e .(2p)
V= aif 2 8V 2 CIM ottt (1p)

Problema 4.(7 puncte )

Un con circular drept (raza egala cu x) si un trunchi de con circular drept (raza mare R si raza mica r) au
inaltimile congruente §i volumele egale. Sa se demonstreze ca razele bazelor celor doua corpuri pot forma un
triunghi.

Solutie:

Virunchi = Veon = R2 F 172 R 1 = X2 oottt ettt .(3p)
DemciR+7>xI RZ4+1?24+ R r>x>—R 1= (R+1)2> X2 =R+ 7 > X .(2p)
DemciR—7<x: RZ+712+ R 1<x?43R' 7T R—1))<x2=2R =7 < Xveoeoeoeoeeeeeeeree . .(2p)

,.Binele ce-l1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
Anton Pann

Felicitari!



