OLIMPIADA SATELOR DIN ROMANIA
BAREM CORECTARE CLASAaVll-a 12.05.2018

Problema 1.(7 puncte )

Ardtafi ca 2+ 22 4 Y2 4. YOIOROD 499,

Solutie:

Folosim megalltatea mediilor Vab < T ................................................................................................... .(1p)
VI 2< 232 < 22 3<8 f < s \/2018 2019 < 2 5 XD <~ (4p)
Adunand rela‘;nle N £ TR ﬂ oo OO 2018 2 = 1009, 2p)

Problema 2.(7 puncte)
a) Pe un cerc sunt 11 numere naturale astfel incdt suma oricaror 3 numere aldturate este cel mult 19, iar
suma oricaror 4 numere aldturate este cel putin 25. Sa se determine suma celor 11 numere.

b) Demonstrati ci N2 € R\Q.
Solutie: a) Fie a,, a,, as, ..., a4 cele 11 numere

a, +a,+az <19

<1
Az +as +a, <19 =a; +a,+- +a11<ﬁ~696 ................................................................... .(2p)

a1 +a4+a, <19
a, +a, +az+a, =25

>
Gz +as + a4 +as 225 =a; +a,+- +a11>ﬁ~687 ............................................................ (1p)
a1 +a;+a, +a; =25
ATUNCE @1 4 Gy F - F Q11 = 091ttt e bbbt aan e etee e e .(1p)
b) Presupunem cv2 € Q =existi m,n € N,n # 0,(m;n) = 1, astfel INCAt V2 = =i (1p)
SmM2 =222 2IM?2 D2 M DM = 2K,k € Nuovoeooeeeeeeeeeeeeeeeeeeee e e .(1p)
4k? = 2n? = 2k? = n? = 2|n, contradictie cu (M;n) =1 = V2 € R\Q. evvoeveereeeeeeeeereeeee (1p)

Problema 3.(7 puncte )

In triunghiul ABC, AB=13 cm, BC=14 cm, AC=15 cm. Fie punctele M € (4B),N € (BC),P € (AC), astfel
incat AM=3 cm, BN=4 cm, CP=>5cm. Aflati aria triunghiului MNP.

SOIULIE: UESEIN COTBCL......c.uiitiiitiiee ettt ettt e st e et e et e s te e s teesaesbe e teessesbeesteassesteesesrraee s sasesaanns (1p)
AABC = BACIN? .ottt .(2p)

AAMP + ABMN + ACNP + AMNP = AABC |:AABC => AAMP + ABMN ACNP + AMNP = 1 ----------------..............(2p)

Aac  AaBc Aasc  Aasc

AM-AP BN-BM CP-CN AMNP - 1= AMNP __ 106 (1p)
AB-AC BCBA CACB AnBc ABC B R R R R R R R R R R IILRRERR

424 2
AMNP = ch ........................................................................................................................................... (1p)

Problema 4.(7 puncte )
Fie ABCD patrat, M un punct oarecare pe (AB), iar N € (BC) astfel incat MN L MD. Aratati ca AM - AB +

CN - CB = DM?.

N/ 177 1 T Lol g oo =T ot SO PRSP O P PRPP .(1p)
Notam cu a latura patratului, AM=x, CN=y

Scriem Teorema lui Pitagora in ADMN: DM? + MN? = DNZ.......coooeoeeeeeeeeeeeeeeeeeseeeeeeesenene e .(2p)
A% 4+ X2 4 (A= X) 2 4 (A= P)2 = A% 4 P2 e e (1p)
A% 4 X2 = @ X F Y oottt s enn e (2p)
DM2 = AM “ AB + CN * CB oot e e s s ee s s e e ee s eee e e (1p)

,.Binele ce-l1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”
Anton Pann

Felicitari!



