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b) > X, X pentru orice x €[ 0, 1] 1p

JIext Jlext 14X ,
Inegalitatile sunt stricte pentru un punct oarecare din interiorul intervalului. 1p
Functiile fiind continue, rezultd I, <1, <1, adica inegalititile cerute. 1p
P2 — autor ***
2. a) Daca f este element inversabil, exista g € C astfel incat fg =1. 1p
f(x)g(x)=1 VYxeR,deunde f(x)=0, YxeR 1p
Cum f(x)#0, YxeR, se poate defini g:R—>R, g(x)=1/ f(x), ¥xeR. 1p
geC si T(X)g(x)=g(x)f(x)=1 VxeR,adica fg=gf =1 1p
b) Fie g:R—R, g(x)=0 dacd x¢[a, b] si g(x)=(x—a)(x—b), Vxe[a, b] 1p
g este continua. 1p
Cum f =0, g=0si fg=0,rezultaca f si gsuntdivizori ai lui zero. 1p
P3 — autor Traian Preda (GM)
Elementul e este inversabil. Aratam ca orice x € M \ {e} este inversabil. 1p
Pentru xe M \{e} Jy e M \{e}, 3z € M astfel incét (xy)z =e, deci x(yz)=e 1p
Deci orice x e M \ {e} are un invers la dreapta. 1p
Fie x" inversul la dreapta al lui x si X" inversul la dreapta al lui x’, deci xx'=¢, xX"=e 1p
Avem x = xe = X(X'X") =(xxX')X" =ex" = X" 1p
Din x'X" =e rezulta acum xX=e. 1p
xx'=¢e, xXx=e, deci X este inversabil. 1p
P4 — autor Martin Bottesch
4. a) Avem, de exemplu, f [E 1D = {% 1} , care nu este interval, deci f nu are 5
p
proprietatea lui Darboux, prin urmare nu admite primitive.
Functia f este monotona pe [O, 1], deci este integrabila. 1p
1 1
b) Notand I :jf(x)dx sil, = I f(x)dx,avem I =liml, 1p
1 1
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In=ZI f(x)dx=ZI—dx= —(———j— = 1p
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Prima sumai are limita ©° /6 (Euler), iar a doua tinde citre 1, cdAnd N — o, de unde afirmatia. 2p




