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Barem de corectare si notare

Subiectul 1
a) Daci X si y sunt numere rationale cu proprietatea ci xv2 — yv/3 = 0, demonstrati cd x =y = 0.
b) Determinati toate perechile de numere rationale (a, b) care verifica egalitatea /2(a + 1)% —
V2 =|b+1V3—-|v2 -3

SOLUTIE
a) Presupunem cd y #0. Atunci relatia din enunt este echivalenta cu % = \/z_g, fals oo 1p
Rezultd cay = 0, deCi ST X = 0 weouiiiiiiieiie ettt 1p
b) Relatia din enunt devine [a + 1|vV2 —=2vV2 = [b+ 1[V3 = V3 + V2 oo, 1p
Echivalentcu (Ja + 1] = 3)V2 = ([D 4+ 1] = DV3 oottt 1p
Conform a), rezultd [a + 1| =3 =08 [D+ 1| =L = 0errerreriririiiieeeee e 2p
Obtinem perechile (2; 0), (-4; 0), (2; -2), (-4} =2)«cveeoereieie et 1p
7 13 21 2 7
Subiectul 2 Fie suma Sn = —+—3+—+....+nz+¢, neN.
6 12 20 n“+5n+6
a) Ardtatici(n+2)(n+3) =n?+5n+6.
b) Aratatica S, = {ptD(@n+7)
2(n+3)

c) Cercetati daca exista ne N astfel incat S, e N.

SOLUTIE
A)NZF 2N+ 3N+ 6 = N2 F 51 4 B e 1p
2
b)Sn—Z+E+£+....+w=1+£+1+i+1+i+...+1+;: .......... 1p
6 12 20 n“+5n+6 6 12 20 (n+2)(n+3)
S U TY + ! +..+ L e 1p
2-3 34 (n+2)(n+3)
Sn =(n+1) - 1+(1_£ 11 ...+i-—)—n l+(—-—)— N+l _n+p@n+n)
3 3 4 n+2 n+3 n+ 2(n+3) 2(n+3)
_ n+1)(2n+7)
Sn= 2(RAZ) I 1p
SneN n+1
C){n_l_lEN:}{mEN ........................................................................................... 1p
2n+6/n+1 2n+6/2n+2
2n+6/n+1 2n+6/2n+6-2n-2 2n+6/4
=12n+6/2n+6 =:2n+6/2n+6 = = L1
neN neN neN
neN neN

2N H0EDAT{1,2,4F N Z N et eareeaaens 1p



Subiectul 3 Se considera triunghiul ABC cu [AB] = [AC] si punctul
D € (BC). Paralelele construite prin D la dreptele AB si AC
intersecteaza (AC) si (AB) in punctele F, respectiv E. Daca EC N FD =

{N}si FB N ED = {M}, demonstrati: =
a) MN || BC
1 1.1
b) ww =5 T .
(G.M. nr. 3/2017)
SOLUTIE
B C
a) DE || AC u} o X EDB .:4( ACB (corespondente)} oy i
BC secanta AABC isoscel =<+ ABC =« ACB

EDB =< ABC > AEBD isoscel > EB =ED = x

PO AB 3, = FDC =+ ABC (CoreSp"”dente)} =<+ FDC =< FCD = AFDC isoscel = FD =
BC secanta AABC isoscel >+ ABC =<+ ACB

F O e 1p
rra EB BM EM BM
BE | DF S AEBM~ADFM = —=—="—= "= (1)
DF FM DM FM y
T.F.A.
FC Il DE 5 AEDN~ACFN = 22 = 28 = BN D X oy e 1p
remm, N Y
Din (1) §i (2) rezultd 2 = 22 53 MN Il BCoooovrorosososessessssssssssossosososoes 1p
—_— MN _FM _ FN
~  AFBD \ =&" BD FB _FD MN _ y
b) Iy | gp) = AFMN~AFBD =, 77 ", 7, b= 0=
BM x FB x+y
1 y
BD  MN(x+y) (B) ettt 2p
— EM _ MN _ EN
= AEDC "% B pc o EC MN
InMN”CD}:AEMN~AEDC=>ﬂ=£ PR -t

DM y DE x+y
= = (A ettt e et 1p

) - MN(x+y)
Adunand relatiile (3) si (4) rezulta e — X rezultd — 4+ — = —., 1p
’ ; BD = DC  MN(x+y) MN(x+y) BD  DC MN

Subiectul 4 In patratul ABCD de laturd 5 cm, se considerd punctele E € (BC), F € (CD) astfel incat
M({EAF)=45°. Daci aria triunghiului CEF este de 3 cm2, calculati aria triunghiului AEF.

SOLUTIE

Se prelungeste [CB] cu segmentul [BT] = [DF],B € (TE) ...uuiuiuii i 1p
AADF = AABT = { [AF1=[AT] ) & TAE) = m(« TAB) + m(« BAE) = 45°...... 1p

< TAB =<« D.AF
ATAE = AFAE = Aryp = Apagp SUATag = Appr + Aupe = Aapr + Aapr = Apap = Aapr +

AUBE it s 2p
AABEFD = ZAAEF .............................................................................................................................. 1p
AAEF = (AABCD - ACFE): 2= (25 - 3) 2= 1lcm2 ..................................................................... 2p

Nota : Orice alta solutie corecta, diferita de cea din barem, va primi punctaj maxim .



