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Clasa a Xl-a
Barem de corectare si notare

SUBIECTUL 1
Observam ca det A=detB =0, altfel ar fi inversabile i A=B, fals ....ccoooiiiiiiiiii 1p

Notim cu a=TrA,b=TrB, folosind relatia lui Cayley avem cd A’ =aA B> =bB ......ccccceeeerrierrrennn. 2p
mai departe A®=a’A, B®=b’B, de unde avem ci aA=bB,a’A=b’B=b’B=abB=b(b-a)B=0, .1p
i) Daci B=0,= A’=B’=0,= A"=B"=0,(V)n>2
i) Dacd b=0=> B*=0,, analog mai sus

iii) Daci a=b= A’=B?=aA=bB=a(A-B)=0,,A= B, deci a=0 sianalog i) ............... 3p
SUBIECTUL 2
@) Se verifica prin CalCUl diTECt .......ccviiieieeriiiese ettt e e reenae e sreeeeenes 2p
b) Observam ca A(x) = A(y) = x =1y, obtinemca m+n+4mn=-1,n= Ilzm e”Z,
+4m
(M) € {(= L0 (03L)] crvvvvvvvrssserssisiii s 3p

) Avem cd det(X -tX): (det(X))* > Opentru ¥X € M,(R), dar det[A[— %D = -1, contradictie, deci nu

eXiStd Matrice Cu aCeAStA PrOPTICLALE. .....c.viiveeriiiriirisiie ittt 2p
SUBIECTUL 3
a) Se arata inductiv ca sirul are toti termMeni POZITIVI .....eeverrerrieeriiriesieesiesee e e see e seeseesreeneeas 1p
. . U 9 2018 L , <
Din relatia de recurenta obtinem ca X, ,, — X, = > 0, adica sirul este strict crescator ................ 2p
X

n
Daca sirul ar fi marginit superior, deci convergent, trecand a limita in relatia de recurentd obtinem ca
2018

= 0,x, — I, fals. Deci sirul este strict crescator si nemarginit superior , atunci X, — o........... 1p
2 2
b) Aplicam criteriul Stolz-Cesaro avem ca Iim( \’/(_j =lim(x?, - x?)= Iim(4036 208 j = 4036,
n—ow n n—oo n—oo0 Xn
X
T B T 01 1 SR 3p
n—m(\/ﬁJ
SUBIECTUL 4
1+—+1+ +i
Avem —23 k+1=(£—Lj(1+1+1+...+LJ:ak—ak+l+£—i,unde
k(k +1) k k+1\" 2 3 k+1 k k+1
a, _1 1+£+1+...+1 ..................................................................................................................... 2p
k 2 3 k
Insumand relatiile de mai sus obtinem
1+1+1+ +i
> 2 3 K+l _g —a  +1- 1, t . 1 (1+1+1+...+Lj e 2D
=i k(k+1) n+1 n+l1 n+1 2 3 n+1
11 1
1 11 1 ottt
Dar folosind criteriul Stolz-Cesaro lim——|1+=+=+..+—— |=1lim =0.. 2p
n—en 41 2 3 n+l) no= n+1
11 1
n I+ —+—+. 4+ —
infinal lim >’ 2 3 Kt | e 1P

N &= k(k +1)

Nota : Orice alta solutie corecti, diferita de cea din barem, va primi punctaj maxim.



