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Barem de corectare si notare

SUBIECTUL 1
. : .. 3x-2 ) g 2 3
Conditia de existentd impune 3 >0, obtinem cd X —oo;§ U E;OO ............................ 1p
X —

Notim cu a = 3x —2;b = 2x — 3, ecuatia devine Iogzgzx/b2 +1—+/a’ +1,%>O sau

a
log, = Vb +1=lal” +1 sau Tog,[a ~Tog,|b| = b +1 =8’ +1 v 2p
Daca |a| > |b|, membrii egalitatii sunt de semne diferite, analog pentru |a| < |b|, deci |a| = |b|, a=tb.. 2p
Daca a=b=3x-2=2x-3,X 2—1,X€(—Oo;§]u[g;oo],
daci a=-b=>3x-2=-2x+3,x=1,x¢ (— oo;%ju(%;ooj, solutiaeste X =—1.....cccceeviiieniinnnns 2p
SUBIECTUL 2

Avemea x>0, 3" +log, x = 3|+ log, (x+3),

adica 3 + Iog3(x2 + 3x): 32 41005 (X4 3) oo 2p

Consideram functia f : (O; oo) — R, f(x) =3" +log, x, care este strict crescatoare , fiind suma de functii

strict crescatoare, deCi IMNJECLIVA .......cciiiiiiiiiiii et 2p
AVEM € T (X2 43X)= F(X43)urovmrroomsososssssossssnssssmsssssssssssssssessssesssssssosssssssessssssssssessooe 1p
Din injectivitate obtinem (X2 + 3X) = (X 43D X =15 0 2p
SUBIECTUL 3

Aplicam inegalitatea mediilor
2
g V2 _ \/adrl_lr\/a+1Jr V2 3.3 va+l \/523.3 (a+1)\/§
b+1 4(b+1) 4(b+1)

2 2 b+1)
Inmultind cele 3 relatii S¢ OBHNE CONCIUZIA .......cvververeeceeseieeeeee ettt 3p
Obs . Egalitatea se obtine pentru a=b=c =1.

si analog celelalte ... 4p

SUBIECTUL 4

Putem scrie E(z)=|z+]4+‘z2 +ﬂ:|z+ﬂ+|z+i|-|z—i| ......................................................................... 1p
Dar [Z+i[+|Z =] 2 |24+ T = 241 = 2o 1p
deCi |Z 4021 58U [Z =1 2 Lo 1p

Dacid |z —i|>1 avem ca [z +i|-|z—i|2 [z +i| E@Z) 2 [z +1 +|z +i[ 2|z +1-z-i[ =2, E(2) > V2.
Daci |z +i|>1 avem ca [z +i|-|z—i|> [z E(z) 2 [z +1+|z~i[ 2[z+1-z+i| =2, E(z) 2 V2.
Cum E(i) = /2 , obtinem ¢ minimul cerut este rpigl{E(z)|z € C} RS 4p

Nota : Orice alta solutie corecti, diferita de cea din barem, va primi punctaj maxim .



