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Clasa a VII-a 

1. a) Se consideră numerele: 
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Comparaţi pe   cu  . 

    b) Demonstraţi că: 
 

   
 

 

   
 

 

   
    

   

  (   )
 (

 

 
 

 

 
 

 

 
    

 

 
)   . 

 

2. a) Să se calculeze suma 
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unde   şi   sunt numere naturale, 0.k   

   b) Cel mai mare divizor comun al numerelor    ̅̅ ̅̅ ̅,    ̅̅ ̅̅ ̅ şi    ̅̅ ̅̅ ̅ este  . 

Demonstraţi că √         este un număr iraţional.  
  
 

3. Fie punctul    (  ). Se construiesc  pătratele      și      în acelaşi 

semiplan determinat de dreapta   . 

a) Arătați că [AE] [BC]. 

b) Demonstraţi că BC   AE. 

c) Arătaţi că punctele  P, Q, E sunt coliniare, unde          . 

 

 

4. Fie unghiul      şi   un punct în interiorul unghiului. Să se traseze prin   

o dreaptă   ,   (     (  , astfel încât aria triunghiului     să fie 

minimă. 
 

   

 

 

 

             Notă: 

 Toate subiectele sunt obligatorii;  

 Fiecare subiect se notează cu 7 puncte; 

 Timp de lucru: 3 ore. 

 

 



 

Soluţii și bareme orientative 

Clasa a VII-a 
Orice altă rezolvare se asimilează conform baremului. 

1. a) Observăm că:  
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          Adunând cele 99 de inegalităţi membru cu membru obţinem    .                        (3p) 

   b) Relaţia din enunţ se mai poate scrie: 
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)   . (*)                                          (1p) 

          Fiecare paranteză are forma: 
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 Cu aceasta relaţia (*) se scrie: 
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care este echivalentă cu: 
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2.  a) După raţionalizare  se obţine: 
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Finalizare    
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    b)  Dacă cel mai mare divizor comun al numerelor    ̅̅ ̅̅ ̅,    ̅̅ ̅̅ ̅ şi    ̅̅ ̅̅ ̅ este  , atunci 

         ,          şi         .                                                       (1p) 

De aici deducem:  

        , (1)          (2) şi         , (3).                                      (1p) 

Adunând cele trei relaţii avem:  

 (     )       , (4). Înmulţind relaţia (2) cu   şi scăzând-o din relaţia (4) obţinem 

      , de unde     . Acum, din (1), (3) rezultă         şi       .         (1p) 

 Cu acestea  
        =                 . Cum un pătrat perfect nu poate avea forma 

    , rezultă că √         este  un număr iraţional.                                                (1p)

         

3.a)          (C.C)                                                                                         (2p)                                                                      

   b)Fie             

                                                                                                          (1p) 

Cum  (    )   (    )  90
0
   (    )   (    )  90

0   (    )  90
0 

adică                                                                                                                                            (1p)    

 

c)      pătrat                    (1) 

     pătrat                     (2) 

       coliniare                             (3) 

Din (1),(2),(3) rezultă                                                                                           (1p) 
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  și conform reciprocei teoremei lui Thales       , 

cum                       coliniare                                                                 (1p)   

 

  4.  Fie    simetricul lui   faţă de  . Paralela prin    la axa    taie pe    în  , iar paralela 

prin    la    taie pe    în  .                                                                                                (2p) 

 Deoarece       este paralelogram şi   este mijlocul diagonalei    , deducem că punctul 

  aparţine dreptei   .                                                                                                          (2p) 

Vom arăta că pentru orice   (   şi     , astfel încât punctul   aparţine dreptei 

                . Într-adevăr, dacă           , avem:                

                                                         unde am 

folosit faptul că triunghiurile     şi     sunt congruente 

 (deoarece                 şi          ).  

Problema este astfel rezolvată.                                                                                               (3p)                                                                                            
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