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Clasa a VIII-a 

 

1. a) Fie numărul rațional 
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. Demonstrați că 
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    b) Determinați numerele întregi x și y  care verifică relația: 

√                   +√         . 

2. Determinaţi numerele naturale   şi   şi numărul natural prim   ştiind că: 

         
  . 

 

 3. a) Să se demonstreze că: 

(     )  (     )  (     )(     )  
pentru orice numere reale a, b, x, y. 

    b) Fie   și   numere naturale nenule astfel încât 41 divide (     ). Arătați 

că 41 divide (     ). 

 

4. Pe planul triunghiului echilateral ABC cu AB=6 cm se ridică, de aceeeași parte 

a planului (ABC), perpendicularele     (   ),     (   ) și CC  

(   ), astfel încât          √  cm. 

    a) Aflați distanța de la punctul A la planul (    ). 

    b) Aflați sinusul unghiului dintre dreptele     și    . 

 

 

 

 

 

Notă: 

 Toate subiectele sunt obligatorii;  

 Fiecare subiect se notează cu 7 puncte; 

 Timp de lucru: 3 ore. 

 

 



Soluţii și bareme orientative 

Clasa a VIII-a 
Orice altă rezolvare se asimilează conform baremului. 

1. a) Oricare ar fi   {          }, avem 
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      . Prin urmare: 
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. (1)                                           (2p) 

          Pentru   din aceeași mulțime, 
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afirmație adevărată, deci: 
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      . (2)                                           (2p) 

          Din relațiile (1), (2) rezultă că 
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      b) √                    √(     )     √  =2 

    √        √(   )      √  =1  

 √                   +√                                                          (2p) 

Cum în enunț avem √                   +√          

                                     (     )    ș  (   )     

     ș                                                                                                                          (1p)             

 

2. Deoarece numărul         (   ) este par, rezultă că numărul    
   este par. (1p)             

 Prin urmare     şi egalitatea din enunţ devine:           
 (   )  (   )   

    
.                                                                                                                                     (2p)             

Cum membrul drept este un număr par, iar numerele     şi     au parităţi diferite, apar 

situaţiile:  

(      şi        
 ) sau (       

 şi      ).                                              (2p)             

- Pentru      , nu avem soluţii.                                                                            (1p)             

- Pentru        şi        
, obţinem    

  , deci     şi    .  

Prin urmare, (     )  (     ).                                                                               (1p)             

 

 

3. a) (     )                 , (     )                            (1p) 

(     )(     )                            (1p) 

(     )  (     )  (     )(     )                               (1p) 

    b) Lu nd în egalitatea de la punctul a) a=4 și b=5 avem  

(     )  (     )    (     )                    (1p) 

Cum 41 divide      , obținem că 41 divide (     ) , 41 este număr prim, de unde 

rezultă că 41 divide      .          (1p) 



                             (     )                    (2p) 

 

 

 4. 

 

 
 

 
a) Ducem      , deci M este mijlocul lui [  ].  

    (   )             . 

Fie       . Cum                 (    )   (  (    ))    .      (1p)             

    √          √         
 √  

 
    .        (2p) 

b) Fie E simetricul lui A față de B și F mijlocul lui [  ]. Rezultă         , deci 

 ( (       ))   ( (       ))   ( (    )).      (1p) 

                  √          √    .      (2p) 

       
      

 
 

           (     )

 
    (     )  

√  

 
       (1p) 

      

 


