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Clasaa VllI-a
Barem de corectare si notare

1. Sa se determine numerele reale x,y,z, care verifica inegalitatea

X+y+z+7s2\/;+3,/y—l+\/z+1.

Solutie: - se impun condi';iilze de existentd : x>0, y—1>0 i Z+1>0 (1).ercieerrivererinennnns 1p
- notam x/;za, \/y_—lzb Si \/z_+1=c,cu a,b,c>0, din care deducem ca x=a2, y=b2+1
Si Z =02 et eee e et e et e set e et ettt r ettt 1p
- dupa calcule din inegalitate se obtine : a? +b%+c? —4a—6b—2c+14<0
adicd : (=2 +(0=3P +(C—1 SO (2)cerrrrrerremrreeerrerreeeseeeseeeeee s 2p

- se deduce ci relatia (2) este posibild numai dacd (a—2)?=0; (b—-3)>=0; (c—1)*=0,

Adicd @ =2,0=3 §i C=l.rrri i 2p
- se revine la substitutii obtinand pentru necunoscutele initiale valorile : x=4, y=10 si
z2=0, care verifica CONAitiile (1).....ccoeriiiiieiiiiieeeeee e e e e e 1p

2. In rombul ABCD m(<1 BAD)=120° , iar AC=6cm. De o parte si de cealalta parte a planului ABC

se iau punctele P 5i Q, PA 1 (ABC) si CQL(ABC), PA=CQsi DQ=6+2 cm.
a) Determinati masura unghiului dintre dreptele CQ si PB;
b) Demonstrati ca patrulaterul PBQD este romb.

Solutie:

a)
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ABCD romb
m(< BAD) =120°
= AC=BC=CD=DA=6cm

}:> m(< BAC) =60° = AABC si ADCA sunt echilaterde, dar AC=6cm=

C
zgi(('iic))} = PA|| CQ = m(< (PB,CQ)) = m(< (PB,PA)) = M(< BPA) ......evrererererrrerrrrrrenn. 1p

CQ L (ABC) =CQ L CD = ADCQ dreptunghic = aplPitagora: CQ =6CM ....cccoeurrrrrrrermsreeenerssenees 1p
DarPA=CQ=6cm

PA 1 (ABC)= PA L AB{ = APAB dreptunghic isoscel = m(< BPA)=45° = m(< (PB,CQ))=45"...1p
AB=6cm

b)
PA[|CQ : -
= PAQC paralelogiam = [QP]si [CA]au acelasi mijloc
PA=CQ =
ABCD romb=[BD]si [AC] au acelasi mijloc

= [QP]si[BD]se injumatatesc = PBQD esteparalelogmam (1)

L 12 22 3 10082
3. Se considera suma S = —+ + +..+
1.3 3.5 5.7 2015-2017

2
a) Aratati ca pentru orice k e N* are loc egalitatea: LS 1+1 11 ;
2k-1 2k+1

b) Calculati suma S;
C) Determinati partea intreagi a numarului real S .

Solutie:
1 1( 1 1 1.1 2
A) A T = T s s 1
) 4"8 [Zk—l 2k+1j 4"8 (2k —1)(2k +1) ()

1,11 _AKkP-1+1_ KP
44 (a2 -) alm?-1) a2

b) in relatia de la punctul a) atribuindu-i lui k valori de la 1 la 1008, obtinem:

Str. 1 Decembrie nr.5, Cod 420080, Bistrita, Jud. B-N
Tel: +40 (0)263 213529

Fax: +40 (0)263 216654

www.isjbn.ro



INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN
BISTRITA - NASAUD

2

sther: L1101
13 4 8 3
2

prhez 2.1 1[0 1)
35 4 813 5

2
otk=100s — 008 L L0 L1 L 2p)
2015-2017 4 8 (2015 2017

Tnsumand relatiile (*) se obtine:
ST P (U S U T PR S T T, " R [ R S S

4 8\1 3 3 5 5 7 2015 2017 4 8 2017
(1p)

Finalizare si aducerea sumei S la o forma cat mai simpld ...........c.ccoeeeennnee. (1p)

se deduce ci [S]=252.......... (1p)

¢) Din suma S obtinutd sub forma S =252+ 252
2017

Nota:
® Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul
Maxim corespunzator.
e Nu se acorda fractiuni de punct.
e Seacorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele punctajului indicat in
barem.
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