Ministerul Educéei Nationale
Centrul Naional de Evaluarei Examinare

Examenul de bacalaur eat national 2017
ProbaE. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 4
Filierateoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocagionald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Timpul delucru efectiv estede 3 ore.
SUBIECTUL | (30 de puncte)

5p
5p
5p
5p

5p

1. Calculai suma numerelor intregi din interval(#5, 5).

2. Se considérfundia f :R - R, f(x)=x%-1. Calculai (fo f)(1).

3. Rezolvai in multimea numerelor reale eqgiga+/x+3 =x- 3.

4. Calculai probabilitatea ca, alegand un namdin mutimea A={1, 2,3,.. ,10}), acesta & fie

multiplu de 11.
5.1n reperul carteziarxOy se considér punctele M (2,2) si N(4,2). Determing coordonatele

punctului P, situat pe axd@x , astfel incatPM =PN .

Sp | 6. Calculai lungimea razei cercului circumscris unui triungdBC , in care AB = 672 si C =77:.
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
1 1 1
1. Se considermatriceaA(x)=|1 2¢ 4|, undex este nurr real.
1 x 2

5p
Sp

Sp

a) Aratagi ca det( A() = 1.
b) Demonstréi ca det( A(x)) =( 2'- ])( Z+x- XDZ‘) , pentru orice nuir real x.
2017 2017 2017
o) Aritati ci A(1)+ A(2)+A(3+...+ A(201) = 2017 pBY- )1 g( P- )1,
2017 201711009 2017 20
2. Pe mufimea numerelor reale se defiteelegea de compa@ asociativ xy =7xy + 7x+ 7y + 6.

5p | @) Aratati i xOy =7(x+1)(y+1) - 1, pentru orice numere realesi y.
5p | b) Determina numerele realex pentru carex x[x = x.
5p | c) Demonstré ca, daé a, b si ¢ sunt numere naturale astfel in@ilb [ic =48, atunci numerele
a, b si c sunt egale.
SUBIECTUL al Il1-lea (30 de puncte)
. . x? -3
1. Se considerfungia f :R - R, f(x)="——.
e
2
, —X° +2X+
5p | &) Artati ca f'(x)=X—X2X3, xOR.
e
5p | b) Determinai ecuaia tangentei la graficul fugiei f in punctul de absdsx=-1, situat pe
graficul funaiei f .
5p | ) Demonstrd ca —2e< f (x) s%, pentru oricex O ~1,+c) .
e
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2. Se considarfuncia f :(0,+oo) SR, f(x) :iz
(x+1)
3
5p | @) Aritati ca I \/_ )dx=|n§.

5p | b) Demonstra ca orice primitiva a fungiei f este strict cregitoare pe intervalu(O +oo).
5p | c) Determina numarul real m, m>0, stiind ca suprafga plari delimitaé de graficul fungei
9:(0,+%) - R, g(x)=vx(x+1) f(x), axaOx si dreptele de ectiz x=1 si x=2 are aria egal

cul- Inm—1
m
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Examenul de bacalaureat ngional 2017
Proba E. c)
Matematica M_mate-info
BAREM DE EVALUARE S| DE NOTARE

Varianta 4

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocagionald, profilul militar, specializarea matematica-informatica

» Pentru orice solutie corecti, chiar daci este diferita de cea din barem, se acogdpunctajul corespunzitor.

* Nu se acord fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermedire pentru rezolviri par tiale, in
limitele punctajului indicat in barem.

» Se acordi 10 puncte din oficiu. Nota final se calculead prin impartirea la 10 a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL | (30 de puncte)
L (-4)+(-3)+(-2+(-)+ 0+ 1+ 2+ 3 & 3p
=0 2p
2.| f()=0 2p
(fef)@=1(f(n)=F(9=-1 3p
.| x+3=x%-6x+9= x?— x+ 6= C 3p
X =1 care nu convinex=6 care convine 2p
4.\ 1n multimea A sunt100 de numere, deci sufib0 de cazuri posibile 2p
In multimea A sunt9 numere care sunt multipli del, deci sunt9 cazuri favorabile 2p
_ nr. cazuri favorabile 9
" nr. cazuri posibile_T)' Ip
5. POOx=yp=0 2p
PM =PN = (2-%)° +(2-0°=(4-%p)?+(2- 9% = xp = ¢ 3p
> $=2R:>R=i\/2§= 3p
20—
2
-6 2p
SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
1l.a) 111 11
AD)=1 2 4|= defA())=|1 2 2p
112 11

=A+1+ 4-2— 4 D= ¢ 3p

b) 11 1/ |1 1 1 )
det(A(x))=|1 2 4|=|0 2-1 A-|i( 2- )}\1 2+j: 3p

1 X 0 x-1 X- x-1 2=

=(2X—1)(2x—1—xD2‘+ X —x+ ):( 3- ).( 2+ x-x0 é) pentru orice nuin real x 2p

c) 2017 2017 2017
AL)+A(2) +A(J+...+A(201)=| 2017 2+ 2+..+ BV W .+ PV= | 3p
2017 201711009 2017 2018
2017 2017 2017 2017 2017 2017
2(22017_]) 4(42017_ ]) 2017 4( gor7
= 2007 ——— —— |=| 2007 $ ¥} —3( - ) 2p

2017 201711009 2017 2018 {2017 201711009 2017 20
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2.a)| xOy=7xy+7x+7y+ 7- 1= 2p
=7x(y+1)+7(y+ 13- 1= {x+ }(y+ )- - pentru orice numere realesi y 3p
b) | xOxox=72(x+1)* -1, deci 72 (x+1)° - 1= x 2p
(x+1)(72(x+])2—]):0«= x:—g saux=-1 sauxz—g 3p
)| 49(a+D(b+(c+ - 1= 48= (a+ Yb+ Y c+ )= 2p
Cum a, b si ¢ sunt numere naturale,timem a+1=b+1=c+1=1, decia=b=c 3p
SUBIECTUL al lll-lea (30 de puncte)
1.a) (x2—3)'@x—(x2—3)[@ex)' 2xex—(x2— s)ex
f'(x): = = 3p

(=) (=)

= = , XOR
(eX)Z e~ 2p
b) | f(-1)=-2e, f'(-1)=0 2p
Ecuaia tangentei esty - f (-1) = f '(-1)(x+ 1), adici y=-2e 3p
¢)| f'(x)=0= x=-1saux=3 1p
xO[-1,3d = f (x)2 0, deci f este cresttoare pe[-1,3 si x[[3,+0)= f (x)<0, deci ,
f este descrestoare pe[3,+o) P
—_ _6 _ o 6 :
Cum f(-1)=-2e, f(3)—es ,XILrTmf(x)—O, oltinem —2e< f(x)se3 , pentru orice 2p
XO[=1,+c)
28)| 2y 41 Zx+1_ /x 2 1
—f(x)dx = 3 dx = dx =
IR e e el 2
2 3
—In(x+1)1—ln3— In2=In2 3p
b) | F este o primitié a fungiei f = F'(x)=f(x), x0(0,+) 2p
F'(x) =( \&)2 >0, pentru oricex(0,+x), deci F este strict cregitoare pe(0,+) 3p
X+1
c) 2 2 2 2
=X = [ ax=x| - —1-1n3
g(x)—X+1:>A {|g(x)|dx £X+1dx X In(x+1)1 1-In< 3p
1—Inm+1:1—ln§:>m=2 2p
m 2
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