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SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se puncteazi de la 0 la 7 puncte. Se acorda numai punctaje intregi.
Orice alta rezolvare se asimileaza conform baremului.

Subiectul 1, autor ***
Fie «AOBsi «BOCdouda a unghiuri suplementare astfel incat 4-m(<tAOB)=5-m(<xBOC).

Aflati masura unghiului format de dreptele OEsi OD, unde (OE este bisectoarea unghiului
AOC i (OD este semidreapta opusa semidreptei (OB .

Detalii rezolvare Barem
asociat
Din m(<«AOB)+m(xBOC) =180°si 4-m(<«cAOB) =5-m(<BOC) rezulti 1
m(<cAOB) =100°si m(<«BOC) =80°
Daca unghiurile sunt adiacente avem EF bisectoarea 3

<XAOC si (OD semidreapta opusa semidreptei (OB, iar

unghiul cautat este <DOF .
Avem
m(<xDOF) = m(xxEOB) = m(xEOC) —m(<xBOC)

Rezultd m(<«DOF) =10°

Daca unghiurile nu sunt adiacente avem (OE bisectoarea 3
<AOC si (OD semidreapta opusa semidreptei (OB, iar

unghiul cautat este <cKEOD .
Avem m(<xEOD) = m(«EOA) + m(<cAOD)

Rezulti m(<«DOE) =90°

Subiectul 2 autor: Mihai Bunget, Tg. Jiu

Numerele naturale de la 1 la 25 se scriu la intdmplare in patratelele unui careu 5x5. Aratati ca
daca produsul elementelor oricdrei linii sau oricarei coloane nu se divide nici cu 50 si nici cu 46,
atunci exista o linie, sau o coloana, astfel incat produsul elementelor sale se divide cu 575.



Detalii rezolvare Barem
asociat

575 =23.5? = 23 25. Trebuie ardtat ci 23 si 25 se afli pe aceeasi linie sau coloani. 2

Linia si coloana pe care se afla numarul 25 trebuie completate cu numere impare pentru ca 1

produsul lor sa nu fie divizibil cu 50 . Sunt necesare incd 8 numere impare.

Linia si coloana pe care se afla numarul 23 trebuie completate cu numere impare pentru ca 1

produsul lor sa nu fie divizibil cu 46 . Sunt necesare Incd 8 numere impare.

Daca 25 si 23 nu se afla nici pe aceeasi linie si nici pe aceeasi coloana atunci numarul 2

numerelor impare necesare completarii liniilor si coloanelor pe care se afla 23 si 25 va fi egal

cu l4

De la 1 la 25 sunt numai 13 numere impare deci 23 si 25 vor fi puse pe aceeasi linie,sau pe 1

aceeasi coloana

Subiectul 3, autor lon Cicu, Bucuresti

Determinati numerele prime X, y si numirul natural z pentru care X* +4y+2° =58,

Detalii rezolvare Barem
asociat

Dacd Z =0Qobtinem X* +4y =57, de unde x* <57 si X numir prim impar. Rezulta 2

Xe {3, 5, 7} . Obtinem solutia X=7,y=2,2=0

Daci z =1obtinem X° +4Yy =56, de unde X numir prim par. Rezultd X = 2. Obtinem 2

solutia x=2,y=13,z=1

Dacid z > 2, pentru ci 4y, 2°si 58 sunt numere pare, deducem X = 2 si relatia devine 3

4y+2° =54,

Pentru z > 2, avem 2° este multiplu de 4 si atunci 4y + 2° este multiplu de 4, iar 54 nu este

multiplu de 4. Prin urmare, 1n acest caz, nu avem solutii.

Subiectul 4, autor.***

Aflati cate numere naturale n, de patru cifre, au proprietatea ca (2016,n) =32. Am notat (a,b)

cel mai mare divizor comun al numerelor asi b . (Gazeta Matematica)

Detalii rezolvare Barem
asociat

Avem 2016=2% 3% 7. Dacd (2016,n) =32, atunci n=32-k , unde Kk este numar natural 2

care nu se divide nici cu 3 nici cu 7 si 1000 < 32k <9999

Aflam numarul total de numere de forma 32K si 1000< 32k < 9999 =k ia 281 de 1

valori, rezulta ca sunt 281 de numere.

Aflam numarul de numere care se divid cu 3 sau cu 7 3

1000< 32k <9999, k :3 =k ia 94 de valori, deci sunt 94 de numere

1000< 32k <9999, k :7 =k ia 40 de valori, deci sunt 40 de numere

1000< 32k <9999, k :21=> k ia 13 de valori, deci sunt 13 de numere

Folosind principiul includerii si excluderii, avem 94+40-13 =121 (numere care se

divid cu 3 saucu 7)

Numarul de numere cautat este 281—-121=160 1




