Ministerul Educgei Nationalesi Cercedrii Stiintifice
Centrul Naional de Evaluarei Examinare

Examenul de bacalaur eat national 2016
ProbaE. ¢)

Matematica M_mate-info

Varianta 5
Filierateoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocagionald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
e Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 punctedin oficiu.
e Timpul delucru efectiv estede 3 ore.
I. FELADATSOR (30 pont)

5p

Sp

5p

5p

5p

1. Hatarozd meg aa valds szam értékeét tudva, hogy 24, 102@ észamok egy szamtani haladvany
egymasutani tagjai, ebben a sorrendben.

2. Hatérozd meg aan valés szamot tudva, hogy az:R — R, f(x)=x*+4x+m fiiggvényhez
tartoz6 parabola érinti a@x tengelyt!

2x-3
3. Oldd meg az(%j =27 egyenletet a valés szamok halmazan!

4. Szamitsd ki annak a valésisegét, hogy az Az{\/i\/_zx/_?)\/7§ halmaz egy

véletlenszdfren kivalasztott eleme racionalis szam legyen!
5. Az xOy derékszog koordinata-rendszerben adottak A0, 1), B(-2,-1) ésC(2, 3) pontok.
Hatarozd meg a&A ponton atmed#, a BC egyenesre méleges egyenes egyenletét!

5P | 6. Szamitsd ki aZABC haromszog koré irt kér sugaranak hosszatnfaA) = 45° és BC = 2.2.
Il. FELADATSOR (30 pont)
1 a a? X+ay+a’z=0
1. Adott az A(a)=|1 -1 1 | matrix, és az{ x-y+z=2 egyenletrendszer, aha val6s
1 1 -a X+y-—az=-4
szam.

Sp
Sp

5p

Sp

Sp
5p

a) lgazold, hogyjet(A( O)) =-1.
b) lgazold, hogy azA(a) matrix invertalhaté barmelg, a# -1 ésa¢% valos szam esetén!

c) Hatérozd meg azokat az valés szamokat, amelyekre az egyenletrendszerggétlien olyar
(%0, Yo:2o) Megoldasa van, amelyrg = .

2. A valos szamok halmazan értelmezzikdzy = —xy + 2x + 2y — 2 asszociativ fiveletet.

a) lgazold, hogyxOy =2-(x-2)(y - 2), barmelyx ésy val6s szamokra!

b) Hatdrozd meg azokat az valdés szamokat, amelyekse Ix =1.

¢) Ha m, n és p olyan egész szamok, amelyekne(InOp =2, igazold, hogy azm, n és p
szadmok szorzata oszthaté 2-vel!

I1l. FELADATSOR (30 pont)

5p
Sp

5p

1. Adottaz f :(0,+w) - R, f(x)=€“+Inx+1 fiiggvény.

a) lgazold, hogy f'(x)=¢€* +1, x0(0,+).
X

b) Hatdrozd meg azf fliggvény grafikus képének =1 abszcissz4ju pontjaban, &z fliggvény
grafikus képéhez hazott érnegyenletét!
c) Igazold, hogy azf (x) =0 egyenletnek egyetlen megoldasa ve®4) intervallumban!
1 n+l
2. Minden n természetes szamra értelmezzUklazzj
0

dx szamot.

X+3
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5p | a) lgazold, hogyly =1+ 3In%
5p | b) Bizonyitsd be, hogy 41 + 31, =$, barmelyn természetes szam esetén!

P | ¢) Igazold, hogy lim ni, =%.
n- +oo
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Examenul de bacalaureat ngional 2016
Proba E. c)
Matematica M_mate-info

BAREM DE EVALUARE S| DE NOTARE
Varianta 5
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocagionald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
» Pentru orice solutie corecti, chiar daci este diferita de cea din barem, se acogdpunctajul corespunzitor.
* Nu se acord fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermedire pentru rezolviri par tiale, in
limitele punctajului indicat in barem.
* Se acordi 10 puncte din oficiu. Nota finali se calculeai prin impirtirea la 10 a punctajului total oktinut
pentru lucrare.

SUBIECTUL | (30 de puncte)
1.| 24+a=20102C 3p
a=2016 2p
2.| A=16-4m 3p
16-4m=0=>m= 4 2p
3. _1\2x-3
(31)X = o —2x+ 3= 3 3p
x=0 2p
4. | Multimea A are 25 de elemente, deci sunt 25 de cazuri pesibil 1p
Sunt 5 numere t@nale Tn muiimea A, deci sunt 5 cazuri favorabile 2p
_ nr. cazuri favorabile 5 )
nr. cazuri posibile 25 ! P
5.| d O0BC = my Ongc =-1 si, cum mge =1, oktinem my =-1 2p
DeoareceAd , ecuaia drepteid estey—y, =my(x-X,), adic y=-x+1 3p
6
S
" 202
2
= 2p
SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
1l.a) 1 0 O 10
A(0)=|1 -1 1|= defA(9)=|1-1 [ 2p
11 0 11
=0+0+0-0-1- O=- 3p
b) 1 a a°
det(A(a))=|1 -1 1=(a- }(a+ ) 2p
1 1 -
Pentru orice nuir reala, a# -1 si a¢%, oltinem det( A(a)) # 0, deci matriceaA(a) 3p
este inversabhil
©) Sistemul are sotie unic, decia# -1 si aié; pentru fiecare nuan reala, a# -1 si
2p
1. -4a : 2(2- =)
az=,okinemxy=———~ §l Yg=———F
3" e T g ) ¢ T Tzan1
Cum x, =y, < 3a®-a-2=0, ohtinem a:—g saua=1 3p
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2.a)| xUy=-xy+2x+2y-4+ 2= 2p
=-x(y-2)+2(y-2)+ 2= 2-(x- J(y- 2, pentru orice numere realesi y 3p
b) | xOx=2-(x-2)? 2p
2—(x—2)2:1«: (x- 2)2:1«: Xx=1saux=3 3p
C) | CummOnOp=2+(m-2)(n-2)(p- 2, oktinem (m-2)(n-2)(p-2)=0 2p
m=2 saun=2 sau p =2, deci produsul numerelan, n si p este divizibil cu 2 3p
SUBIECTUL al lll-lea (30 de puncte)
La)| £(x) =(ex)'+(|n X)+1'= 2p
x, 1 x, 1
—e*+=+0=¢€"+=, x0(0
e+X+ e+X,x (0, +o) 3p
b) | f(1)=e+1, f'(1)=e+1 2p
Ecuaia tangentei esty - f (1) = f '()(x- 1), adiai y=(e+1)x 3p
C) | f'(x)>0 pentru oricexd(0, +), decif este strict cregitoare pe(0,+) 2p

Cum lim f (x)=lim (ex+ln x+l):—oo , f(1)>0 si f este contini, atunci ecuga
.0 -0
§>0 §>0 3p

f (x) =0 are soltie unici in intervalul (0, 1)

2.a) 1 1 1
X 3
lg=|——=dx=||1-—— [dx=(x-3In(x+ 3J))| =
o= [rat=[1m s = (e 3) 3
=1-3In4+ 3In3= 1+ 3In§r 2p
b) 1. n+2 4 gon+l 1Xn+1(X +3) 1
lnsq +3I dx = dx =[ x""dx =
n+13n£ x+3 X£ x+3 x=] X" 3p
x|l 1
= = , pentru orice nuir naturaln 2p
n+2|gp n+2
©) 2+ 6x
()—dx x[—l— .[ ﬂ(—d—— Ix dx
x+3) (x+3) 2p
pentru orice num natural nenuh
1 1
Cum Oij” 1- 5 dxsj‘x”dx:—1 pentru orice nugr natural nenuh, oltinem
(x+3) n+1 3p
lim nl 1
No+o 4
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