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Clasa XII 

 

1. Fie matricea 
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A   M3(R), 

a) Să se calculeze 
2A  şi 

3A . 

b)  Să se studieze dacă există numerele reale      astfel încât 3

23 IyAxAA  .  
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Soluție : 
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2. Se consideră  matricele .)(
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    a)   Calculaţi BAA 2

 , unde AAA 2
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    b)  Determinaţi  matricea X cu proprietatea 23)(2 AXAB    

    c)   Calculaţi 2016 2015 22016 2015 ... 2 ,A A A A    unde ,1 AAA nn  . Nn  
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Soluție : 
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, 2
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b)   AA2  AXAB 3)(2 AX         2p 

c)   Observă 
 NnAAAA n ,2  2016 2015 22016 2015 ... 2 1 2 ... 2016A A A A A        

 = 2017 1008A             3p. 

   

3. Se consideră matricele ,)(,)( 3,13,1   jiijjiij bBaA  definite prin: 
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 a) Aflaţi matricele A  şi .B  

 b) Să se calculeze ,,, 22 ABBABA  unde  R3

2 , MMMMM  . 

      c) Determiaţi matricea X care verifică relaţia 
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Soluție : 

 

a)  


















033

302

320

A  , 


















121

211

111

B         3p 

b) 



















1866

6139

6913
2A ,  



















654

564

443
2B

0 3 1

, 3 0 1

1 1 0

AB BA

 
 

    
  

    3p 

c) Considerȋnd matricea 
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4. Fie matricea A = 
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a) Demonstraţi că 22

2 )()( OIbcadAdaA  . 

b) Să se demonstreze că   
2, ( )AB BA B M  R  dacă şi numai dacă matricea 2 2BA A B   
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Soluție : 

a) Calcul direct   
             4p 
b) Ȋnmulţind relaţia   A2 – (a + d)A + (ad – bc)I2 = O2 la stânga şi la dreapta se obţine: 
BA2 – (a + d)BA + (ad – bc)B = O2 

A2B – (a + d)AB + (ad – bc)B = O2 
Scăzând cele două relaţii obţinem:  A2B – BA2 = (a + d)(AB – BA)    3p 

 
 


