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Clasa XII

111
1. Fiematricea A=| 0 1 1 | € M3(R),
0 01

a) Si se calculeze A” si A®.
b) Sise studieze daci existi numerele reale x, y astfel incat A’ = XA’ + yA+ |,

* % %
Solutie :
123 136
a) A°=| 01 2 A= 01 3 4p
001 001
b) A’ = XA’ + yA+ 1, = x=3,y=-3 3p
o _ 4 -6 8 -12
2. Se considera matricele A= ,B= e M, (R).
2 -3 4 -6
a) Calculati A> + A—B ,unde A’ = A-A.
b) Determinafi matricea X cu proprietatea?2-(B—A)+ X =3- A®
¢) Calculati 2016A%" +2015A™" +...+2A’ + A unde A" =A"-A, VneN".
kskok
Solutie :
a) A=A, A>+A-B=0, 2p
b) A>’=A=2-(B-A)+X=3-A= X =A 2p
c) Observa A’ =A=A"=AVneN" = 2016A™° +2015A™ " + ..+ 2A’ + A=(1+2+..+2016) A
=2017-1008A 3p.

3. Se considerd matricele A=(a;).; <3, B =(0}). j<5, definite prin:

X = 0, i=]j B 1, i=]j
" max(i, §), i=j " minG,j), i#]’
a) Aflati matricele A si B.
b) Si se calculeze A%, B, A-B—B-A unde M*=M-M, VM € M,(R).
5

C) Determiai,‘i matricea X care verifica rela;ia A-X=|3 .
6

ok ck



Solutie :

0 2 3 111
a) A=|2 0 3|,B=|1 1 2 3p
330 1 21
13 9 6 3 4 4 0 3 1
b) A=l 9 13 6|, B*=|4 6 5|,AB-BA=|-3 0 -1 3p
6 6 18 4 5 6 -1 1 0
a 2y +32=5 1
c) Considerind matricea X =| b | obtinem sistemul {2x+3z=5 = X =|1 1p
c 3Xx+3y=6 1
a b
4. Fie matricea A = [C d je M:(R), a,b,c,deRcua+d=0.
a) Demonstrati cd A> —(a+d)A+(ad —bc)l, =0,.
b) Si se demonstreze ci AB = BA, B € M, (R) daci si numai daci matricea BA’ = A°B
ksksk
Solutie :
a) Calcul direct
4p

b) Inmultind relatia A2 - (a + d)A + (ad - bc)Iz = 02 la stanga si la dreapta se obtine:
BA? - (a+ d)-BA+ (ad - bc)-B=0:
A2B - (a+d)-AB + (ad - bc)-B =0
Scazand cele doud relatii obtinem: A2B - BA2= (a + d)-(AB - BA) 3p



