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Clasa a XII-a 

 
1.  Pe  R se consideră legea de compozitie                     x,y   . 

a) Să se calculeze    (  ) 

b) Să se arate că (     )  (     )                  

c) Să se găsească două numere a,b       cu proprietatea că a    . 

           

Soluție: 
a)   (  )              2p 

b) (     )  (     )                     1p 

(     )  (     )                      1p 

(     )  (     )                      1p 

c)   
 

√ 
  și  b - 

 

√ 
 sau alte valori          2p 

 

2.  Fie mulţimea  
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şi GRf : ,     

   kxAxf  , .Rk  

 a) Arătaţi că    .)(),(,)()()( GyAxAyxAyAxA     

 b)Ştiind că  (G , )  este grup   determinaţi Rk  astfel  încât f să fie   morfism 

de grupuri între  grupurile  ,R şi   ., G  

c) Determinati Rx  astfel încât   2 2016( ) ( ) ... ( ) (2016).A x A x A x A   

   Soluție : 



       a) 











1

01
)()(

yx
yAxA    GyAxAyxA  )(,)(,)(    2p

            

 

  b) f morfism  al celor două grupuri date       .,, Ryxyfxfyxf                 

    .02  kkyxAkyxA                                                                                          2p  

 c) Demonstrarea prin metoda inducţie matematică   

RN   xnnxAxAn ,,)()(                1p 
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x                       1p 

 

 

 3. Fie  0a   și funcțiile  , : 1,f F   ,  
 

1

ln
f x

x a x



,    ln lnF x a x  . 

a) Arătați  că F  este o primitivă a lui f  pe intervalul   1, . 

b) Pentru 2a    determinați  primitiva  F a funcției  f  pe intervalul   1,  cu 

proprietatea că  2 ln 4F e  .        

Soluție. 

a) Folosind prima schimbare de variabilă  pentru lnu x și 
1

du dx
x

   prin 

înlocuire  se obține că F  este o primitivă a lui f  pe intervalul   1, . 

           4p 

b) Pentru 2a  , fie    ln 2 lnF x x C    o primitivă a lui f  pe intervalul  

 1, .           

Dar,  2 ln 4 C ln 4F e    , deci C 0  , iar primitiva căutată este 

   ln 2 lnF x x  .          3p 

 

4. Se consideră       ∫
  

     

 

 
  ,       . 

     a) Calculați     și    . 
 

     b) Arătați că           = 
 

   
       .     

Soluție: 



a)    I    ln            2p                                                   

I    
 

 
 +ln            2p 

b)Demonstrarea egalitații        3p 

 

 

 


