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Barem de corectare si notare

SUBIECTUL 1
a) Notam 2" =acu a>0, 3*=b cu b>0 si 4 =ccu ¢>0. Ecuatia devine 8 +b*+¢*-3abc=0.....1p

Folosind relatia din enunt obtinem ca (a+ b+ C)(c’:l2 +b*+c*-ab-ac —bC):

Cum a+b+¢>0, avemcaa® +b?+c? —ab—ac—bc =0, adici(a—h)* +(a-c)® +(b—c)’ =0,
Rezultici a=b=C, 2" =3"=4"  deunde aflim X = 0 ......cocoorrrirriirieririeeseceeeeeee st 2p
b) 4" ~7>0= xe(log, 7, +).....1p; log, (3" +7)=log, (4" —7)=k = 3" +7 =45 4 ~7=3"___.1p
Adunand cele doui relatii obtinem ca 3* +4* =3 + 4% Daca x>k = 3" +4* >3 + 4% fals. Daca

X<k=3"+4"<3*+4" fals.Rezultica x=k, 3*+7=4" ... 1p. impartind la 4" obtinem
3y 7
(Zj + o =1, cu solutia unica X=2 € (Iog W+ oo) (suma de doud functii descrescatoare) ..o, 1p
SUBIECTUL 2
a) Din (z+[2])" =(L+2i) obtinemca 2 +[z]= A+ 20) o 1p
Fie z=a+bi, abeR, a+bi+va?+b® =+(1+2i). Daca a+bi++a’ +b? =1+ 2i, obtinem
3 3 .. . :
a++va’+b®> =15 b=2,deunde a:_f si z=—5+2l ................... 2p. Daca a+bi+va®+b* =-1-2i,
3

obtinem a++a’+b®> =-1si b=-2. Din va’+b* =-1-a, ae(—oo,—l]:> aZE,faIS. ............. 1p

1+7+7° 1+z2+2° (1+z+7°

—2€R<:> > = o 1p;:1+z+Z 1+Z+Z , de unde obt inem ca

1-z+z 1-z+z 1-z2+z 1-z2+2° 1_747°
(Z—EXl—ZE):O. ................. 1p. z=7=7€R, fals. Dacézz=1:>|z|:1 ...................................... 1p
SUBIECTUL 3
a(2lga—Igb—Igc)+b(2lgb—Iga—Igc)+c(2lgc —1ga—1gh) =0 ..o 1p
(b—a)lgh—Iga)+(c—b)lgc—Igh)+(c—a)lgc—1ga) =0 e 2p
Presupunem c¢d a < b < ¢ (in celelalte cazuri proceddm analog), atunci si Iga <Igb <Igc, de unde rezulta ca
(b—a)lgh—Iga)>0, (c—b)lgc—lgh)>0 si (c—a)lgc—1ga) > 0.....ccccoeermmmrrrrrrrrrrrrrrrrrrr 3p
Egalitatea este adevaratd pentru @ =b = ¢ = triunghiul este echilateral............c....ccccceverirreiennnn. 1p
SUBIECTUL 4
Functia f este bijectiva daca pentru y € R existd un unic x € Rastfel incat f (X) =Yy ....cccoovvvnnee 1p

Din f(x)=y= 2X+VX*+1=y=+yx*+1=y—2X, y—2x>0. Prin ridicare la pitrat obtinem ecuatia

2y+,/y*+3
1p A=4y2—|—12>0 sl Xl,2 :u

e ———— 1
3 p

2y +4/y* +3
Daca X, =¥,din y—2X, >0, obtinem ca 24/y* +3 < -y .Daca y >0 (fals. Daci y <0, ridicam la
2y —4/y?+3
3

24/y*+3>y.Daci y <0 relatia este adevarati. Dacdy > 0 si ridicim la patrat, avem 3y* +12 >0, adevarat.

patrat si avem 3y* +12 <0, fals. .....c.ccovvvneene, 1p. Daca X, = , din y—2x, 20, obtinem ca

Rezultd ca functia este bijectiva . .....ccvveueneen. 1p. Observam ca g(X) = (f of )(X) . Cum f este bijectiva, rezulta

ca g este bijectiva ca rezultat al compunerii a doud functii bijective. ..........ccccceueee. 2p
Nota : Orice alta solutie corecta, diferita de cea din barem, va primi punctaj maxim .



