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1. Un numar natural n > 2 se numeste ,plin de putere” daca fiecare factor prim din
descompunerea sa apare la o putere strict mai mare decat 1.
a) Aratatica4-8-(8+ 1)+ 1 este plin de putere.
b) Sa se gaseasca un numar natural n,n = 10 cu proprietatea ca n gi n+ 1 sunt numere
., pline de putere”.
C) Aratafi ca exista cinci numere naturale consecutive mai mari decdt 1000, care au suma un

numar ,,plin de putere”.

SOLUTIE:

) 4-8- (84 1) F1=32-94 1 =172  oooooooeeooeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeoeeeseseeeee oo 3p

b) 4-8-(84+1)=25-32§14-8- (84 1)+ 1=17% oo 5P

B 1< TP PRPRPPPPPRE 2P

) n+(n+D)+m+2)+(m+3)+(n+4)=5(n+2) >5010 ...ccccvvereneeee. 5P
5° = 3125,5% = 15625

Atunci pentru n = 3123, avem 5(n + 2) = 5° un numdr , plin de putere”. ... 5P

2. Cei n elevi ai unei scoli, 750 <n < 820, se afla pe terenul de sport. Daca elevii se
incoloneaza cdte 13, atunci ramdn 10 elevi neincolonati; daca elevii se incoloneaza cate 6,
atunci raman neincolonati 2 elevi. Determinati numarul n.

SOLUTIE:

n = 13k + 10, k numar natural sin = 6p + 2, p numar natural...........cccceeeveerierinennenne 2P
n+16 =13k +26 =Mi35in+16 = 6p + 18 = M. cccveoiiiiiiiiieiieeeeee e 4P
n + 16 este un multiplu comun pentru 13 $1 6. ..ooooiieiiiiieee e 4P

[13, 6] = 78 avem n + 16 = 78r, r numdr natural, de unde n = 78r — 16. ................. 4p
750 < n < 820 avem 750 < 78r — 16 < 820, de unde obtinem r = 10 ......cceccvvrvennen. 4P
Numarul cautat €Ste 704. oo 2P
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Pretul biletului la un spectacol se micsoreaza cu 20%. Sa se afle cu ce procent trebuie sa
creasca numarul spectatorilor pentru ca incasarile sa ramana neschimbate.

SOLUTIE:
Notam n — numarul spectatorilor, X — pretul biletului si p — procentul cu care ar trebui sa creasca
NUMATU] SPECLAtOTIIOr .oeeiiiiiiecee et e e et e e e 3P
p 20 —
(n+m-n)(x—ﬁx)—nx ........................................................................................... 5P
nx(1+L)-ﬂ=nx ................................................................................................. 5P
100/ 100
D e 5P
100 5
D I 2D bbb et e bt bt et nre e 2P

Fie triunghiul ABC in care masura unghiului exterior unghiului C este jumatate din masura
unghiului exterior B si cu 40° mai mic decdt masura unghiului exterior unghiului A. Sa se
determine masurile unghiurilor triunghiului ABC.

SOLUTIE:

F1L 0 e 77 (€ 4 A OSSR 2P
m(xA) + m(xC) =2 - [m(xA4) + m(XB)] = 2 - [180° — m(XC)] covvevvireieeeciecreee, 4P
M(KXA) + 3 - M(XC) =360° (1) oo 2P
M(XCprxt) = M(XApxt) = A0%. s 2P
M(XA) + M(LB) = M(XB) + M(KXC) — 40° oot 2P
m(xA) = m(xC) — 40°. (2) 2P
Din (1) si (2) obtinem m(xC) = 100°, m(XA) = 60° m(XB) = 20°. .ovvovveveereererrerers 6P
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