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Joi, 16 aprilie 2015

Problema 1. Fie ABC un triunghi ascutitunghic gi D piciorul inaltimii din C. Bisec-
toarea unghiului ZABC taie CD in F i taie a doua oara cercul w circumsecris triunghiului
ADE in F. Daca ZADF = 45°, aratati ca dreapta C'F' este tangenta la w.

Problema 2. Un domino este o piesd 2 x 1 sau 1 x 2. Determinati in céte feluri putem
ageza, fard suprapuneri, exact n? dominouri pe o tabla de sah 2n x 2n, astfel incat orice
patrat al tablei avand dimensiunile 2 X 2 sa contina cel putin doua patrate-unitate nea-
coperite, care sa fie situate pe aceeasi linie sau aceeasi coloana.

Problema 3. Fie n,m numere intregi mai mari ca 1 si a1,ao,...,a, numere intregi
strict pozitive, care nu depagesc n™. Demonstrati ca exista numerele intregi strict pozitive
b1,bo,...,b,, care nu depasesc n, astfel incat

cm.am.d.c.(a; + by, a2 + ba, ..., am + by) < n,

unde c.m.m.d.c.(x1,x9,...,2,,) desemneaza cel mai mare divizor comun al numerelor
T1,X2y ...y Tm-
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Vineri, 17 aprilie 2015

Problema 4. Determinati daca existd un gir infinit de numere intregi strict pozitive
ai,as,as, ..., care sa indeplineasca egalitatea

Ap+2 = Ap+1 + VOpt1 + an

pentru orice numar intreg strict pozitiv n.

Problema 5. Fie m, n numere intregi strict pozitive, cu m > 1. Anastasia partitioneaza
numerele Intregi 1,2,...,2m In m perechi. Boris alege apoi cdte un numar din fiecare
pereche si afla suma numerelor alese. Demonstrati ca Anastasia poate forma perechile
astfel incat Boris sa nu poata obtine o suma egala cu n.

Problema 6. Fie H ortocentrul si G centrul de greutate al triunghiului ascutitunghic
ABC, cu AB # AC. Dreapta AG taie cercul circumscris triunghiului ABC in A si P.
Fie P’ simetricul lui P fata de dreapta BC. Demonstrati ca ZCAB = 60° daca gi numai
dacd HG = GP'.
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