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Problema 1. Există un şir infinit de numere ı̂ntregi strict pozitive a1, a2,
a3, . . ., astfel ı̂ncât am şi an sunt coprime dacă şi numai dacă |m− n| = 1?

(Peru)

Problema 2. Două persoane joacă următorul joc pe un poligon regulat
cu n laturi, n ≥ 5. Iniţial, sunt alese trei vârfuri consecutive şi pe fiecare
dintre acestea este plasat câte un jeton. O mutare constă ı̂n deplasarea unui
jeton de-a lungul unui număr oarecare de laturi, pentru a fi plasat ı̂ntr-un
alt vârf, fără a sări peste vreun alt jeton. O mutare este admisibilă, dacă,
după efectuarea ei, aria triunghiului format de către cele trei jetoane este
strict mai mare dacât era ı̂nainte. Cele două persoane fac pe rând câte o
mutare admisibilă, iar cea care nu mai poate face o astfel de mutare pierde.
Pentru ce valori ale lui n, persoana care face prima mutare are o strategie
câştigătoare?

(United Kingdom) Jeremy King

Problema 3. Pe o tablă este scrisă o listă finită de numere raţionale.
O operaţie constă ı̂n alegerea oricăror două dintre aceste numere, a şi b,
ştergerea lor de pe listă şi ı̂nlocuirea acestora cu unul dintre numerele

a + b, a− b, b− a, a× b, a/b (dacă b 6= 0), b/a (dacă a 6= 0).

Să se arate că, oricare ar fi numărul ı̂ntreg n > 100, există un număr finit
de numere ı̂ntregi k ≥ 0, astfel ı̂ncât, pornind de la lista

k + 1, k + 2, . . . , k + n,

după n− 1 operaţii, să fie obţinută valoarea n!.
(United Kingdom) Alexander Betts

Fiecare dintre cele trei probleme este notată cu maximum 7 puncte.

Timp de lucru 4 1
2 ore.


