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Problema 1. Exista un sir infinit de numere intregi strict pozitive a1, as,
as, ..., astfel incat a,, si a, sunt coprime daca si numai daca |m —n| =17

Problema 2. Doua persoane joaca urmatorul joc pe un poligon regulat
cu n laturi, n > 5. Initial, sunt alese trei varfuri consecutive si pe fiecare
dintre acestea este plasat cate un jeton. O mutare consta in deplasarea unui
jeton de-a lungul unui numar oarecare de laturi, pentru a fi plasat intr-un
alt varf, fara a sari peste vreun alt jeton. O mutare este admisibild, daca,
dupa efectuarea ei, aria triunghiului format de catre cele trei jetoane este
strict mai mare dacat era inainte. Cele doua persoane fac pe rand cate o
mutare admisibila, iar cea care nu mai poate face o astfel de mutare pierde.
Pentru ce valori ale lui n, persoana care face prima mutare are o strategie
castigatoare?

Problema 3. Pe o tabld este scrisd o lista finitd de numere rationale.
O operatie consta in alegerea oricaror doua dintre aceste numere, a si b,
stergerea lor de pe lista si inlocuirea acestora cu unul dintre numerele

a+b, a—b, b—a, axb, a/b (dacd b+#0), b/a (dacd a # 0).

Sa se arate ca, oricare ar fi numarul intreg n > 100, existd un numar finit
de numere intregi k£ > 0, astfel incat, pornind de la lista

kE+1, k+2, ..., k+n,
dupa n — 1 operatii, sa fie obtinuta valoarea n!.

Fiecare dintre cele trei probleme este notata cu maximum 7 puncte.
Timp de lucru 4% ore.



