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PROBLEME REZOLVATE DIN REVISTA ,,AXIOMA”
Craciun Gheorghe

Clasa a V-a

1. Determingi numerele naturale a, b,stiind ca:

6 (3" + bby) +2° =493

Nicolae Atescu
Rezolvare
Suma 493 fiind nur imparsi primul termen par, rezultci termenul 2
este impar, deci ¢ = Gic 2° = 1.3 + 11b = 492 : 6 = 82. n lui a valorile
1, 2, 3, 4, 5i calcubm b corespuritor. Soldia unici: a=3,b=5,c=0.

2. Fie asi b doui numere naturale nenulétiind ca:
2 3 7 _3 6a
—<=-<—<=X
3 a8 5 b 2:+3b

, calculgi a + b.

Nicolae Angelescu
Rezolvare

a, b0 N* 6a . 10_45 _21

2¢+3h’ 15 15¢ 15’
45 7_3.
1mo;<2k:m3&@.€<E,7b<1&3bD{L2}

wln

3 7 3
<Z<-_<Z<
a 5 b

Din cele patru cazuri, convine doarasi$h =2, decia+ b =6.

3. Si se demonstrezeicwumirul a =1+ 5+ 9 + 13 + ... + 97 este firat
perfect
Eugeniu Bijuy, Baciu
Rezolvare Vom scrie nurarul a sub forma
a=40+1+401+1+42+1+4B+1+ .. .+4241
a=40+4N +42+4B+ ... +4P24 +1+1+1+...+1

25o0ri
deundea=@41+2+3+...+24)+ 15.Prin urmare a4:9242£5+ 25, iar

n urma simplifiérii se okine a = 251(2024 + 1)si In urma efectrii
calculelor se ofine a = 2549 adié a = 5 7%, de unde a = 35

4.  Sise compare 31cu 3°
Gheorghe &iun, Ploigti

Rezolvare 31" < 32" = (2°)" = 2% < 3% < 3%

5. Si se afle cel mai mare ndmnatural avand toate cifrele diferite intre elie
al caror produs este 720
Gh.Crciun, Ploieti
Rezolvare Dintre dod numere naturale neavand asefainir de cifre, mai
mare este cel care are mai multe cifre.Mwhciutat este 654321 deoarece

720=112"[B° B
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CLASA a Vl-a

1.

Scrigi numirul 221 ca produs de numere prime precizgi nunmurul
divizorilor sii. Daci ab este cel mai mare nuimprim din descompunerea
obyinuti, determing restul Tmpiririi numarului 1238/ /80 |la 693.

Mihail Focseneanu, Ploidi
Rezolvare
221 = 1317, are 4 divizori;ab=17, 693 = 37011.
Produsul 2@..[17 are factorii 3 7, 11 deci se divide cu 693; restul este 0

Si se afle restul imjpirii lui A=4"+4°+ £+ 4'+ ..+ £"a 84.
Gheorghe Ciciun, Ploigti
Rezolvare

Observam caA = 4+ 4% + (4° + 4" +4%) + ..+ (4710 + 47011 + 42%%) |

Orice suni de formad® + 4% + 4*2 k > Q este evident divizibil cu 84.
Restul va fi 20.

Prezsul unui produs se aimeste cu 10% apoi se ieftige cu 39% astfel incat
presul final al produsului este 2013 lei.aSse determine pral inigial al
produsului.

Eugeniudily, Baciu

Rezolvare
Daa notam cu x preul initial al produsului, dup majorarea prglui

! 10 11
acestavafi Xx +—x=—"-x.

10C 10
Dupi ieftinire preul va fi 1—1x—£D1—1x:1—1x 1—2 :1—1XE-Iﬂ si
10 100 10 10 100/ 10 100
cum preul final este 2013 se ¢ihe ecuda

1—1xEIE =2013de unde x = 3000 lei.
10 10C

Dacg 2*3— 22 - 21— 2= 8%, 4% gj se arate @ numirula = 7¢ 3°*
nu este ptrat perfect.
Eugeniu Bijut, Baciu
Rezolvare
Relgia dat se scrie sub forma
2O2-2-2-1)=(3)"02?)*°, de unde
2 = 219530 sau Tna 2¢ = 22°%3i prin urmare x = 2013, iar
a se scrie sub forma a 2°%# + 32 Dar U(7°") = U™ 1) = 7, ijar
U(3*%?) = U(3*%) = 1, de unde U(a) = 8.
Cum nici un ptrat perfect nu se terminin 8 rezull ci a nu este
patrat perfect.
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1.  Se consider patrulaterul ABCD in care AB || CD iar E, E (AC) astfel
incéat [AE] =[EF] =[FC]. Daca {M} = DE n AB, {N} = DF n BC iar MN ||
AC, si se demonstrezei ABCD este paralelogram.

E. Béjuy, Baciu
D C
F
N
A M B
Rezolvare
in A BAC, avem MN || AC, prin urmare (T.F.A) BMN ~ A BAC =
MN =ﬂ si tindnd seamaacAC = 3AE se ofine: MN =% Q).
AC BA 3AE BA
Pe de aft parte din AM || DC vom aveda & AEM ~ A CED (T.F.A)si deci
AM _EM _AE (*) si tindnd seamaacEC = 2AE, din relga (*) se dsesste
DC EC EC ' ° !

ca AM = DC/2, respectiv%:% sau Tné (folosind propotii derivate)

_[;'\[/)' =§.Tn A DMN, EF || MN, gadarA DEF ~A DMN (T.F.A) si deci

E:E , de und(-:-ZzE (amtinut seama&[EF] = [AE]) (2).
DM MN 3 MN

Din (1) si (2) se obine %zg ceea ce demonstréazi M este mijlocul

segmentului [AB], adig AM = AB/2 si cum AM = DC/2 se otine ci [AB] =
[DC].Prin urmare [AB]= [DC] si AB || DC , adi@ ABCD este un
paralelogram.

2. Rezolvd ecugia (x—a) + (@a—x)'=0unde nCNsia L Z.
PetradNila
Rezolvare
Daci n = 0, ecu@ia nu are soltie; S =[.
Dadci n este par nenul, atundii2— aJ = 0, deci S = {a}.
Daci n este impar, atunci (x —"a) (x — aj) = Osi deci S =R
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CLASA a Vlll-a

2 2
Fie a, b>0 astfel incata + b = 1. Atayi ca (a+lj +(b+%) 2%’
a

*k%

2 2 2 2
Rezolvare: [a+ 2| +[b+1] ca2ebre Lot ra-atepte +270 L4
a b a® b a’b?

g+ b= %[(a+b)2—(a—b)2] > %(a + b) :% Cum \/aasa;b avem

4

N U W T U R
ab’ (Jab) | a+b |
2
2 2
a+l] +[b+l)] =@rp)f 1+t |+ 2L+ 16) +4=2
a b a’b 2 2

o 1 1 1
Dacz a, b, R, astfel incata+b +c=1 atunCi—+E+—29. In ce caz are loc
a c

egalitatea ?

*k%

11_(111
b ¢ (a b

1
Rezolvare: Decarecea+b+c=1avem:—+—+== —+—+—j(a+b+c) =1+1+
a Cc

c b a

1
pentrua=b=c=—
3

1+ (E +Ej+(2+£j+(E +Ej =9 deoarece£+lz 2. Egalitatea se obtine
b a c y X

3. Fie puncteleA, B, C, D necoplanare astfel inchD = BD= CD. FieM,N, P
mijloacele segmentelc{rAB],[ Bq ,[ Aq.Stiind ci DM 0ODP, aratafi ca
DN O(DMP).
Rezolvare: Fie E = pr(ABC) D; AD= DB= DC= E este intersectia

mediatoarelor> EM O AB, ENJ BG EF1 AC NPlinie mijlocie
inAABC= NPIIABdar EM 0 AB= EM O PN(1)

DE O( ABC)= DEO PN(2) Din relatiile (1) si

(2= PN O(DEM)= PNO DM

DM ODP; DM OPN= DM O( DPN)= DMO DN(@)

EN DO BC= ENO MP
MP linie mijlocie in AABC= MPIIBC dar =
DE O(ABC)= DEO MP

Din ultimile doua relatii obtinem c#P [( DEN) = MPO DN(4) DecipN 0( DMP)
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