
Centrul Judeţean de Excelenţă la Matematică                                                           Prof. Simona Muşat 

                          Constanţa                                                                    Şcoala Gimnazială “C-tin. Brâncuşi” Medgidia 

 

 

 

 

 

Clasa a VIII-a. Lecția 8 

10. 01. 2015 

 

DISTANȚE IN SPAȚIU. UNGHIURI DIEDRE 

 

 

Probleme propuse 

 

 

1. Paralelipipedul dreptunghic 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴′𝐵′𝐶′𝐷′ are 𝐴𝐷 = 𝐴𝐴′ = 𝑎 şi 𝐴𝐵 = 2𝑎. Punctul 𝐸 

este proiecţia punctului 𝐴 pe diagonala 𝐵𝐷′. Calculaţi : 

a) 𝑚[∢((𝐷′𝐴𝐵), (𝐵𝐶𝐷))] ; 

b) 𝐴∆𝐴𝐷′𝐵 ; 

c)  Lungimea segmentului [𝐶′𝐸] .(O. L.Cţa 2011) 

 

2. În prisma triunghiulară regulată 𝐴𝐵𝐶𝐴′𝐵′𝐶′ cu 𝐴𝐵 = 𝑎 şi 𝐴𝐴′ = 2𝑎 , se iau punctele 

𝑀 , 𝑁 , 𝑃 pe muchiile 𝐴𝐴′ , 𝐵𝐵′ respectiv 𝐶𝐶′ , astfel încât 
𝐴′𝑀

𝐴′𝐴
=

𝐵𝑁

𝐵′𝐵
=

1

4
  şi  

𝐶′𝑃

𝐶′𝐶
=

1

2
. 

Aflaţi :  

a) 𝑚[∢((𝑀𝑁𝑃), (𝐴𝐵𝐶))] ; 

b) 𝑑[𝐴, (𝑀𝑁𝑃)] .(Prof. Geatagai Musa –Cerchez) 

 

3. Se dă un plan 𝛼 şi o semidreaptă [𝑂𝑥 care face cu planul 𝛼 un unghi de 30∘ (𝑂 𝜖 𝛼) .Un 

punct 𝐴 situat de aceiaşi parte a planului𝛼 cu[𝑂𝑥 , (𝐴 ∉  [𝑂𝑥) se proiectează pe planul 𝛼 

în punctul 𝐵 , iar pe semidreapta [𝑂𝑥 în punctul 𝐶. Se dă 𝑂𝐴 = 17𝑐𝑚 , 𝑂𝐵 = 8𝑐𝑚, 

𝑂𝐶 = 12𝑐𝑚. Notăm cu 𝐷 proiecţia lui 𝐶 pe planul 𝛼 şi cu 𝑀 mijlocul lui [𝑂𝐷]. 

a) Să se calculeze [𝐵𝐶]; 

b) Să se arate că 𝐴𝑀 ⊥ 𝑂𝐷; 

c) 𝑑[𝐵, (𝐴𝑂𝐷)]. (Prof.Valeriu Matei) 

 

4. Piramida patrulateră regulată 𝑉𝐴𝐵𝐶𝐷 are muchia bazei egală cu 2𝑎 şi muchiile laterale 

cu 3𝑎. Se iau punctele 𝑀 şi 𝑁 pe muchia 𝑉𝐷 , respectiv 𝐴𝐵 , astfel încât 
𝑉𝑀

𝑀𝐷
=

3

2
 şi 

𝐴𝑁

𝑁𝐵
=

2

3
 . Calculaţi tangenta unghiului dintre dreapta 𝑀𝑁 şi înălţimea 𝑉𝐸 a ∆𝑉𝐵𝐶 .(Prof. 

Geatagai Musa-Cerchez) 
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5. Fie 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴′𝐵′𝐶′𝐷′ un cub cu latura 𝐴𝐵 = 𝑎. Considerăm punctele 𝐸 ∈ (𝐴𝐵), 𝐹 ∈ (𝐵𝐶) 

astfel încât 𝐴𝐸 + 𝐶𝐹 = 𝐸𝐹. 

a) Să se calculeze măsura unghiului format de planele (𝐷′𝐷𝐸)  şi (𝐷′𝐷𝐹); 

b) Să se calculeze distanţa de la 𝐷′ la dreapta 𝐸𝐹.(O.N. 2014/G.M.-B nr.6-7-8/2014) 

 

6. Fie ∆𝐴𝐵𝐶 cu 𝐴𝐵 = 𝑎 , 𝑚[∢(𝐶)] = 30°, iar punctele 𝑀 şi 𝑂 mijloacele laturilor 𝐴𝐵, 

respectiv 𝐵𝐶 . În punctul 𝑂 se ridică perpendiculara 𝑂𝑆 pe planul (𝐴𝐵𝐶) , 

 iar 𝐴𝐵 ⊥ (𝑆𝑂𝑀) , 𝑆𝑀 = 𝑎√3 . Să se calculeze 𝑚[∢((𝑆𝐴𝐵), (𝐴𝐵𝐶))]. 

 (Prof. Ion Tiotioi) 

 

7. Fie 𝐴𝐵𝐶𝐷 un dreptunghi cu = 6𝑐𝑚 , 𝐵𝐶 = 3√2𝑐𝑚 , iar 𝑃 este mijlocul laturii 𝐴𝐵. În 

punctul 𝑃 se ridică perpendiculara 𝑀𝑃 pe planul dreptunghiului 𝑀𝑃 = 3√3𝑐𝑚. Se cere : 

a) 𝑚[∢(𝑀𝐶, (𝐴𝐵𝐶))] ; 

b) 𝑚[∢(𝑀𝐶, 𝐵𝐷)]. 

 

8. Fie 𝑉𝐴𝐵𝐶𝐷 o piramidă patrulateră regulată cu toate muchiile egale , 𝑀 mijlocul muchiei 

[𝐵𝐶] şi 𝑁 mijlocul muchiei [𝑉𝐶] . Aflaţi : 

a) 𝑠𝑖𝑛[∢(𝑉𝑀, 𝐴𝐶)]; 

b) 𝑡𝑔[∢(𝐵𝑁, 𝐴𝐶)].(Prof.Geatagai Musa-Cerchez) 

 

9. Fie 𝑂𝐴, 𝑂𝐵 şi 𝑂𝐶 trei segmente două câte două perpendiculare astfel încât 𝐴 = 6𝑐𝑚 , 

𝑂𝐵 = 8𝑐𝑚 şi 𝑂𝐶 = 12𝑐𝑚 . Calculaţi distanţa de la punctul 𝑂 la 

planul(𝐴𝐵𝐶).(Concursul Comper 2013) 

 

10. Fie prisma dreaptă 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴′𝐵′𝐶′𝐷′ cu baza romb astfel încât 𝐴𝐶 = 2𝑎√3 = 𝐴𝐴′, 

𝐷𝐵 = 2𝑎 .Aflaţi: 

a) 𝑚[∢(𝐷𝐵′, (𝐷𝐴𝐶))]; 

b) 𝑑(𝐵𝐵′, 𝐴𝐶′); 

c) 𝑑(𝐶𝐶′, 𝐷𝐵′).(Prof. Simion Păsăreanu) 

 

11. Fie ∆𝐴𝐵𝐶 echilateral de latură 2𝑎 . Pe planul său se ridică perpendiculrele 𝐴𝐴′ şi 𝐶𝐶′ , 

𝐴𝐴′ = 2𝑎√3 , 𝐶𝐶′ = 𝑎√3 .Se cere: 

a) 𝑑(𝐶′, 𝐴′𝐵); 

b) 𝑑(𝐴′, 𝑔) unde 𝑔 = (𝐴′𝐵𝐶′) ∩ (𝐴𝐵𝐶); 

c) 𝑚[∢((𝐴′𝐵𝐶′), (𝐴𝐵𝐶))] .(Prof. Elena Liţă) 
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12. Fie piramida patrulateră regulată 𝐷 , {𝑂} = 𝐴𝐶 ∩ 𝐵𝐷 şi 𝑃, 𝑄 ∈ (𝑉𝑂). Dacă {𝐸} = 𝐴𝑃 ∩

𝐶𝑉 , {𝐹} = 𝐶𝑃 ∩ 𝐴𝑉 , {𝑆} = 𝐵𝑄 ∩ 𝐷𝑉 şi {𝑇} = 𝐷𝑄 ∩ 𝐵𝑉, arătaţi că măsura unghiului 

dintre dreptele 𝐸𝐹 şi 𝑆𝑇 nu depinde de alegerea punctelor 𝑃 şi 𝑄 pe segmentul 𝑉𝑂. (GM-

B nr.11/2014) 

 

 

 

 

 

 

 

 

                

 

Temă pentru acasă: Problemele : 2 , 3 , 6 , 7 , 10 , 11 , 12. 
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