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PROBLEME PROPUSE PENTRU CICLUL GIMNAZIAL ?

CLASA a V-a
1. Pe un cerc sunt 2014 numere naturale astfel imiza oundr este media aritmetia
celor dod numere cu care se invecinga&ratati ca media aritmetig a celor 2014
numere este tot un nd@mnatural.
Gheorghei€un, Ploisti
2. Sa se compare numerele
a=8%_35%"_F.58_45%p=3+23+2F+23F+ .. +23%
Eugeniu Bdjuy, Baqiu

3. Un autocar cu excursiagi parcurge un drum in patru zile . Tn prima ziqage 1
4

din drum , a doua z£ din ce aimas , a treia zi din noul rest , iar a patra zi
3 2
ultimii 60 km . C&i km a avut drumugi c&i a parcurs in fiecare zi autocarul ?
Laora Ciga, Sary, Bistrira-Nasaud

4.
Consideim numerele a:i+ 1 +  + 1

12 23 7 nQn+) ¢
21 61 121 201,  10n(n+1)+1
+—=+ + +...+

b=—+—+—"— Aritati ca 10 divide(b-a).
2 6 12 20 n(n+1)
Dan Coma, Widastriza, Olt
5. La o pensiune 100 de elevi o&gR camere, unele cu dopaturi, altele cu 5 paturi.

Cate camere de fiecare fel s-au ocupat?
lancerdnica, Ploiati

6-  Daci ni=1p0.mhatuncit- £ -2-3 - 2013 1
23 4 2014 201¢
Dan Coma, Vidastriza, Olt
7. S4 se calculeze produsul numerelor natural a, iiired ca sunt verificate simultan
condiiile a + b = 64, &c = 671 iar bt = 33.
Eugeniu Bdjuy ,Baaiu
8. Fie mutimeaA = {123,...50}. Sd se demonstrezed exisé o submulime B a lui

A cu cel ptin 20 de elememnte asfel Tncat sumaa@dc doui elemente din B nu
este divizibii cu 7.
Catalin Nachila, Ploiesti

9. Aflati produsul ultimelor 3 cifre ale nuirului n=53 1+1961.
Dorina Stoica , Mircea MarioStojcarad

10. Aratati ca nu exisi numere naturala pentru care

n?—-22%% =1+2+..+1985+1986-n
Dorina Stoica , Mircea MarioStojcarad

2) Se primesc safiipand la 15 iunie 2014
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CLASA aVl-a

1

10.

11.

In interiorul triunghiului ABC in care m{B) = 3¢ iar m(xC) = 45 se consider
punctul D astfel incat m({DBC) = m(xDCB) = 15. Si se calculeze #&sura unghiului
BAD si si se aratextriunghiul CAD este isoscel.

Eugeniu Bdjuy ,Baciu

Determinai numerele naturale nenule a,b,c pentru care
al[D08(3) = b* [0,010416) = c? [(0013(8) si 2a® = 3b*c®
Maria Negrilkz,Anton Negrik, Ploiesti

Si se determine cel mai mic ndmmatural divizibil cu 18 care are exact 18 divizor
naturali.
Petre Nichila, Ploiesti

Aflati numerele a,b,c direct progmmale cu 1,2 respectiv 3 astfel incat
(a-b)®+(b-c)’+(c-a)’=384

Nicolagifghescu, Craiova
S4 se aratex

1. 1 1 . . :
—+ =+, +—<],unden, n, ..., iy sunt numere Impare consecutive mai

n n Ny
mari decat 1.
Veronica lancu, Ploigi

Fiesirul: 10; 17; 24; 31; 38; ....Determitidermenul de pe locul al 2013-lea.
Liviu Ardelean, Sibiu

Pe latura AB a triunghiului ABC in care &) = 2C° iar mC) = 10, se
construigte triunghiul echilateral ABD, astfel incatdDA si fie de acees parte a
dreptei BC. 8 se demonstrezei ¢riunghiul BCD este isoscel

Eugeniu Bdjuy ,Baciu
Fie abcdeun nunir natural format din cifre distincte @ror suni este 28.A4tati ca :
a) Cel ptin una dintre cifre este divizikilcu 3;
b) Cel puin una dintre cifre este diviziliilcu 2.

Gh.Cuciun, Ploieti

S4 se arate £ nu exisi numere naturale ¥ y pentru care expresia 7x + 13§ fie
divizibila cu 17 iar 4x + 5y = 2013.

Eugeniu Bdjuy ,Baciu

S se arate znumirul a = 491334 + 73" + 77(3"20 este divizibil cu 3003
oricare ar fi nurdrul natural nenul n.
Adelina Apostol, Ploigi
L . a_b5b_ 8c
Se considernumerele naturale a,sbc [0 N* cu propnetateag = - = T
(<]

a) Determinai cét la sul din b reprezirit a, respectiv c.
b) Determinai a, bsi ¢ astfel ca a+b+c > 100 a*+b?+c?< 4600.

Petre Nichila,Ploiesti
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CLASA aVll-a
1. FieE =(a+ 1)(b+2)(c +3)(d + 4), undea, b, c, dsunt numere reale pozitive
astfel Tncatub = 2 si cd = 27. Ardtatica E > 576

lonifa Samuel, Breanesti
2. Prin I, punctul de intersge al bisectoarelor unghiurilor triunghiului ABC trare
m(OB) = 20m(dA), se construige paralela ID la AB, I (AC). Stiind ca
[Al] =[CD], sa se determine asurile unghiurilor triunghiului ABC.
Eugeniu Bdjuy, Baciu
3. Sa se aratexexist o infinitate de numere naturale n, pentru cdrm + 1 este tot un

nunmar natural.
Eugeniu Bdjuy, Baciu

4, Printr-un punct oarecare D situat pe latura BGumgyhiului ABC se duce paralela la
mediana AM (M_IBC), care intersecteazireptele ABsi AC in punctele E respecti
F. Demonstrgica a) AE-AC = AB-AF b) DE + DFcenstant

*k%

5. Rezolvai ecuaia x+28{x}=[x] , x numir rational, iar{x} reprezin& partea fraionari
a lui xsi[x ] partea intreag a lui x.
Doina Stoica, Arad

6. Sa se rezolve In mtimea numerelor intregi inec,tim|><l + |y| < 4_
Mircea Mario Stoica, Arad

7. Rezolvai Tn mukimea numerelor reale eais:
X* +y? - 24/1961x — 44y + 2445=0
Mircea NtaStoica, Arad

8. a)Dad x, ysi z sunt numere realgx <y < z, demonsttaci Z=X . 27X, 4.
y-x z-y

b) Aratati ca _, 1 L2 Y
e e )

Nicolae Angelescu, Plaig

9. a) Calculg: 1,5@%1_1] \/ﬁ_ﬁ‘l\_@
Vi1 (V7 V63 | ) 4
b) Gasiti un nundr real x, care verifig condiiile: 1 <x <2si 5 1 4.
411

Nicolae Angelescu, Plgtg
10. Fie M un punct interior ratului ABCD astfel incat triunghiul ABMasfie echilateral.
Fie punctul N pe semidreapta (DM astfel incatfONM) = 15,
a) Demonstréd ca [NC] = [AB] si [BM] =[BN].
b) Dac BM n CN ={Q}, demonstré ca punctele Q, Ai D sunt coliniare.
Petre Bchila, Ploiesti

11.  Fie trapezul dreptunghic ABCD cu: $(A) = m(£D) = 9¢, m(£ABC) = 6,

BC =6 cm, CD = 9 cmgi perimetrul egal cu 27+(§§ cm. Aratati ca ACOBC si aflati
lungimea diagonalei AC.
Maria si Anton Negrili, Ploiesti
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CLASA aVlll-a
1 Determinai numerele real& si y care verifié egalitatea:
32x2-2x+1)(By?2—=2y+3)—4=0
IgiiiSamuel, Brcanesti
2. Sase determine numerele realastfel incat200&]x|, 2009 si [2009] si fie
trei numere pare consecutive, ur[d]areprezinﬁ partea Intreaga nunirului realx.

lon Predasi Lucica Preda, Ramnicu-Valcea
3. Demonstrd ca :

a)@+t2.a*l sontruoricea> 1. ’%0072 +2007
a a-1 2008 +2008
Bilciurescu lon , Boldgi-Sciieni

4., Pe planul trapezului dreptunghic ABCD cu AED, m( A) =m(D) =96,DC= a,

AB= 2a si ACLIBD, se ridid perpendiculara MA :SJE .Calculai distarta de la B
laMCsi  distaga de la A la planul (MBC).

lon Lupeasi lon Tomescu Ploigi

5. in varful A al dreptunghiului ABCD se ridi¢ pe planul acestuia perpendiculara AM.
Se construiesc perpendicularele 4PAQ astfel Tncat APIBM, AQUDM (POBM,;
QUDM). Si se aratexPQIMC.

loana Oprea si Dumitru Oprea, Dragandesti, DAmbovja

6. Paralelipipedul dreptunghic ABCDA'B'C’'D’ are latuei AD = AA’ = asi AB = 2a.
Punctul E este proi¢gea punctului A pe diagonala BD’. Calctita
a) Masura unghiului diedru format de planele (D’Ag8)YBCD).
b) Aria triunghiului AD’'B.
¢) Lungimea segmentului C’E.
Magdalena-Maria GeorgescMihail Focseneanu,Ploigti

7. Aratati ca numerele de formaabcdsOabed®+ 1sunt fitrate perfecte.

Mariana Stoica, Braov
8. Fie h inaltimea unui tetraedru regulat ity , h,, h;, h, distanele de la un punct
oarecare din interiorul tetraedrului lgdte sale. $se arate&

a) h +h,+h,+h, =h.

b) h—I'11+h—h2+h—h3+h—hAZLZ'
h+h, h+h, h+h, h+h, 5

9. Se consid22008 numere naturale nenule cu proprietafesuma inverselor lor este
mai mare sau egatu 11.Antati ca cel pyin doui dintre cele 2008 numere sunt egale.

Artur Balauca, lagi
10. Abitati ca \/2\/3& +\/4/ 3/2< 5,

FédicOzunu,Vulcan,Hunedoara




